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Нехай 2 < s – фiксоване натуральне число, As ≡ {e0s, e1s, . . . , e[s−1]s} — алфавiт (впо-
рядкований набiр додатних дiйсних чисел: 0 < e0s < e1s < . . . < e[s−1]s). Нескiнченним
ланцюговим As-дробом (As-дробом) називається вираз виду

1

a1 +
1

a2 +
1

a3+...

≡ [0; a1, a2, a3, . . .]
As , ai ∈ As. (1)

Оскiльки a1 +a2 + . . .+an+ . . . =∞ для будь-якої послiдовностi (an), то згiдно з теоремою
Зейделя [6] кожен As-дрiб є збiжним, тобто iснує скiнченна границя його пiдхiдних дробiв.

Для множини значень As-дробiв E = {x : x = [0; a1, a2, . . . , an, . . .]
As , an ∈ As} має мiсце

min
an∈As

{E} = [0; (e[s−1]s, e0s)]
As ≡ d0s, max

an∈As

{E} = [0; (e0s, e[s−1]s)]
As ≡ d1s.

Далi розглядається лише випадок, коли числа eis утворюють арифметичну прогресiю
з рiзницею ds ≡ d1s − d0s, тобто

eis = e[i−1]s + ds, i ∈ {1, 2, . . . , s− 1}. (2)

Теорема 1. [4] Для довiльного x ∈ [d0s; d1s] iснує послiдовнiсть (an), де an ∈ As, така
що

x = [0; a1, . . . , an, . . .]
As .

Запис [0; a1, . . . , an, . . .]
As називається ланцюговим As-зображенням числа x.

Ввiвши перекодування за правилом: an = eαns, де αn ∈ {0, 1, . . . , s− 1}, ми отримаємо
ланцюгове As-зображення ∆As

α1α2...αn... засобами класичного алфавiту:

[0; a1, . . . , an, . . .]
As = x = ∆As

α1α2...αn..., eαns = an ∀n ∈ N.

Ланцюгове As-зображення чисел – зображення, що ґрунтується на розкладах чисел
в нескiнченнi ланцюговi дроби за елементами s-символьної множини, тобто As-дроби, є
одним з прикладiв несамоподiбної системи зображення чисел. Випадок, коли s = 2, заслу-
говує окремої увагу, зокрема у зв’язку з мiнiмальнiстю алфавiту. Для нього було описано
тополого-метричну i ймовiрнiсну теорiю зображення [2], введено в розгляд клас неперерв-
них сингулярних функцiй [3, 5], означених в термiнах A2-зображення чисел.

Нехай k – фiксоване натуральне число, A3k+2, Ak+2 – заданi алфавiти, для елементiв
яких виконується умова (2), Â3k+2 ≡ {0, 1, . . . , 3k + 1}, Âk+2 ≡ {0, 1, . . . , k + 1}.

Основним об’єктом розгляду є функцiя f , означена рiвнiстю:

f(x = ∆A3k+2
α1α2...αn...) = ∆

Ak+2

β1β2...βn...
, де βn(αn, cn) =

∣∣∣∣cn − [αn + 2

3

]∣∣∣∣ , (3)

αn ∈ Â3k+2, βn ∈ Âk+1, c1 = 0, cn+1 =

{
cn, якщо αn 6= 2 + 3i,

k + 1− cn, якщо αn = 2 + 3i,
, n ∈ N, i = 0, k − 1.
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Теорема 2. Функцiя f є неперервною нiде не монотонною функцiєю необмеженої
варiацiї.

Теорема 3. Функцiя f має як скiнченнi, так i континуальнi рiвнi, причому, якщо у
зображеннi y0 нескiнченна кiлькiсть цифр вiдмiнних вiд 0 i k + 1, то множина даного
рiвня є континуальною. Множина f−1(∆Ak+1

β1β2...βn(i)
), де i ∈ Âk+1 \ {0, k + 1} для довiльного

n ∈ N , є нiде не щiльною досконалою множиною нульової мiри Лебега.

Зазначимо, що коли k = 1, то функцiя f є аналогом неперервної нiде не диференцiовної
функцiї Серпiнського, що розглядалась в роботi [1]. Разом з цим, для фiксованого k 6= 1
функцiя f не є аналогом узагальнення недиференцiйовної функцiї Серпiнського, введеного
в роботi Працьовитого М.В. та Василенко Н.А.

У доповiдi пропонуються результати дослiдження фрактальних, структурних та варi-
ацiйних властивостей функцiї f .
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