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Класичним розкладом Енгеля числа x ∈ (0, 1] називається його представлення у ви-
глядi ряду
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де pn ∈ N та pn+1 ≥ pn ≥ 2 для кожного n ∈ N. Ряд (1) та його суму x коротко позначають
∆E
p1p2...

. Число pn = pn(x) називають n-ною E-цифрою числа x.
Модифiкованим розкладом Енгеля числа x ∈ (0, 1] називається його представлення у

виглядi ряду
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де p′n ∈ N та p′n+1 > p′n ≥ 2 для кожного n ∈ N. Ряд (2) та його суму x коротко позначають
∆Emod
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. Число p′n = p′n(x) називають n-ною Emod-цифрою числа x.
Розклади Енгеля належать до таких сiмейств розкладiв дiйсних чисел як додатнi роз-

клади Перрона [1], розклади Оппенгейма [2] та I-F -розклади [3].
Теорема 1 (Принцип фрактальної квазiеквiвалентностi для розкладiв Енгеля). Не-

хай ψ : N → R+ — така функцiя, що
∑∞

n=1
n

ψ(n)
< ∞. Також нехай M — деяка множи-

на нескiнченних послiдовностей натуральних чисел, причому для кожної послiдовностi
(an)∞n=1 ∈M нерiвнiсть an ≥ ψ(n) виконується для всiх достатньо великих n. Тодi

dimH {x ∈ (0, 1] : (pn(x))∞n=1 ∈M} = dimH {x ∈ (0, 1] : (p′n(x)− n+ 1)∞n=1 ∈M} ,
де dimH(·) — розмiрнiсть Гаусдорфа.

Принцип фрактальної квазiеквiвалентностi для розкладiв Енгеля разом з принципом
фрактальної еквiвалентностi для додатних та знакозмiнних розкладiв Перрона [4] є осно-
вою для систематичного перенесення фрактальних властивостей класичних розкладiв Ен-
геля на розклади Остроградського–Серпiнського–Пiрса [5].

Ця робота пiдтримана грантом вiд Simons Foundation (SFI-PD-Ukraine-00014586, M.P.M.).
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