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У цiй роботi всi графи скiнченнi, простi, неорiєнтованi та зв’язнi (якщо протиле-
жне не вказане явно). Околом вершини u ∈ V (G) у графi G називається множина
NG(u) = {x ∈ V (G) : {u, x} ∈ E(G)}. Степенем вршини u називається потужнiсть її
околу |NG(u)|. Вершина u називається точкою з’єднання, якщо пiсля її видалення граф
G − u стає незв’язним. Блоковим степенем вершини u називається кiлькiсть компонент
зв’зностi в G − u. Граф є двозв’язним, якщо вiн не мiстить точок з’єднання. Блоком у
графi називається будь-який його максимальний (за включенням) двозв’язний пiдграф.

У статтi [1, Corollary 3.5] було охарактеризовано графи з парними вiдстанями мiж
точками не-з’єднання (NCE-графи) — це в точностi двочастковi графи, у яких точки
не-з’єднання лежать в однiй частцi. Частку, яка мiстить усi точки не-з’єднання назве-
мо NC-часткою. Точки з’єднання NCE-графа G, якi лежать в NC-частцi, називатимемо
nc-парними; а тi, що лежать у протилежнiй частцi — nc-непарними.

Нагадаємо, що граф називається бi-блоковим, якщо всi його блоки є повними дво-
частковими графами. Будемо називати NCE-граф реберно-максимальним, якщо вiн не є
кiстяковим пiдграфом жодного строго бiльшого NCE-графа. Реберно-максимальнi NCE-
графи допускають наступну характеризацiю.

Теорема 1. [1, Theorem 3.16] NCE-граф G є реберно-максимальним тодi й лише тодi,
коли G ' K1,m або виконуються наступнi умови:

1. G є бi-блоковим графом;

2. для будь-якої nc-непарної вершини u ∈ V (G) справедливо:

(a) bdG(u) = 2,

(b) u вiддiляє будь-яку точку з’єднання з околу NG(u) вiд iнших вершин iз NG(u).

Нехай G – деякий клас графiв. Його представник G ∈ G називається реберно-
критичним, якщо G + e /∈ G для всiх e /∈ E(G). Реберно-максимальнi графи у заданому
класi G завжди реберно-критичнi. Виявляється, що для класу NCE-графiв цi властивостi
еквiвалентнi.

Лема 1. NCE-граф реберно-максимальний тодi й лише тодi, коли вiн реберно-
критичний.

Нехай G – деякий клас графiв. Граф G ∈ G називається реберно-максимальним зi
збереженням блокової структури, якщо G не є кiстяковим пiдграфом строго бiльшого
графа H ∈ G iз тими самими блоками, що й в G.

Твердження 1. NCE-граф G є максимальним зi збереженням блокової структури
тодi й лише тодi, коли G є бi-блоковим.
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Через Cut(G) позначимо множину точок з’єднання в графi G. Граф G ∈ G називає-
ться реберно-максимальним зi збереженням структури точок з’єднання, якщо G не є
кiстяковим пiдграфом строго бiльшого графа H ∈ G iз Cut(G) = Cut(H). Зауважимо,
що кожен реберно-максимальний граф зi збереженням структури точок з’єднання є та-
кож i реберно-максимальним зi збереженням блокової структури (але, взагалi кажучи, не
навпаки).

Теорема 2. NCE-граф G є максимальним зi збереженням структури точок з’єдна-
ння тодi й лише тодi, коли G задовольняє наступнi двi умови:

1. G є бi-блоковим графом;

2. будь-яка nc-непарна вершина u ∈ V (G) з bdG(u) ≥ 3 може бути сумiжна лише з
висячими вершинами або з (nc-парними) вершинами блокового степеня 2.

Перший автор висловлює вдячнiсть за фiнансову пiдтримку Нацiональному фонду до-
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