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Нехай A = {0, 1} — алфавiт двосимвольної системи кодування чисел, L = A×A× ... —
простiр послiдовностей елементiв алфавiту.

Для будь-якого числа x ∈ (0; 1] iснує така послiдовнiсть (αn)∞n=0 ∈ L, що
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≡ ∆α0α1α2.... (1)

Вираз (1) називається нескiнченним ланцюговим A2-дробом, його елементами є 1
2
i 1, а

символiчний запис ∆α0α1...αn... дробу i його значення називається A-зображенням числа x.
Злiченна множина чисел з вiдрiзка [0; 1] має два зображення, оскiльки ∆α0α1...αn1(10) =

∆α0α1...αn0(01) [1]. Вони називаються A-бiнарними, решта чисел мають єдине A-зображення
i називаються A-унарними (аналогiчна ситуацiя має мiсце для класичного двiйкового зо-
браження) [3].

A-цилiндром рангу m ∈ N з основою c0c1c2...cm називається множина

∆c0c1c2...cm = {x : x = ∆c0c1c2...cmβ1...βn..., (βn) ∈ L}

всiх чисел x ∈ [0; 1], що мають нескiнченне A-зображення, першi цифри яких вiдповiдно
рiвнi c0, c1, c2, ..., cm. Очевидно, що ∆c0c1...cm = ∆c0c1...cm1 ∪∆c0c1...cm0.

1) A-цилiндр ∆c0c1...cm є вiдрiзком з кiнцями: ∆c0c1...cm(10) i ∆c0c1...cm(01), причому, який з
них лiвий, а який правий залежить вiд парностi та непарностi числа m.

2) Довжина цилiндра ∆c0c1...cm обчислюється за формулою

|∆c0c1...cm| =
1

(qm−1 + qm)(qm−1 + 2qm)
6

1

q2m−1
,

де qm — знаменник m-го порядку пiдхiдного дробу, тобто знаменник рацiонального
числа, що є значенням скiнченного ланцюгового дробу [−1

2
c0; (1

2
)c1 , (1

2
)c2 , ..., (1

2
)cm ],

який обчислюється за формулами q0 = 1, q1 = (1
2
)c1 , qn+1 = (1

2
)cn+1qn + qn−1, де

cn ∈ A, n = 1,m [3].

Теорема 1 ([2]). Функцiя, означена на вiдрiзку [1
2
; 1] рiвнiстю

I(∆0α1α2...αn...) = ∆0[1−α1][1−α2]...[1−αn]...,

яка називається iнверсором цифр A-зображення чисел, є строго спадною сингулярною
функцiєю, тобто неперервною функцiєю, похiдна якої рiвна нулю майже скрiзь (у розу-
мiннi мiри Лебега). Графiк iнверсора є структурно фрактальною множиною.
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Теорема 2. Множина точок площини

S =
{

(x; y) : x = ∆0α1α2..., y = ∆0β1β2..., (α2k−1, β2k−1) 6= (0; 0), (α2k, β2k) 6= (1, 1), k ∈ N
}

(2)

є фрактальною пiдмножиною квадрата [1
2
; 1]× [1

2
; 1] з автомодельною структурою

S = f1(S) ∪ f2(S) ∪ f3(S),

де fi — стискаючi вiдображення, породженi оператором лiвостороннього зсуву цифр A-
зображення чисел. Вона є криволiнiйним аналогом трикутного Килима (Серветки) Сер-
пiнського, одна з “сторiн” межi якого є графiком iнверсора цифр A-зображення чисел.

У доповiдi розглядаються рiзноплановi застосування ланцюгового A-зображення чи-
сел у теорiї чисел, у конструктивнiй теорiї локально складних функцiй з фрактальними
властивостями, у теорiї сингулярних функцiй та ймовiрнiсних мiр, фрактальнiй геометрiї
та фрактальному аналiзi тощо.
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