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Про одну абсолютно неперевну функцiю, що не
задовольняє умову Лiпшиця, задану в термiнах

Q∗s-представлення дiйсних чисел.
Д. Ю. Скакун

Український державний унiверситет iменi Михайла Драгоманова
skakund2020@gmail.com

Нехай натуральне число s > 1, (q0n; q1n; ...; q(s−1)n) — послiдовнiсть стохастичних векторiв
з додатними координатами, для яких виконується умова

+∞∏
n=1

max{q0n; q1n . . . ; q(s−1)n} = 0.

Добре вiдомо [2], що для довiльного числа x ∈ [0; 1] iснує послiдовнiсть αn ∈ {0; ...; s− 1},
для якої виконується рiвнiсть

x = βα11 + βα22qα11 + . . .+ βαn+1(n+1)qα11qα22 . . . qαnn + . . . , (1)

де β0n = 0, β1n = q0n, . . . , β(s−1)n = q0n + ...+ q(s−2)n.
Представлення (1) називається Q∗s-представленням числа x, яке має Q∗s- зображення

вигляду
x = ∆Q∗

s
α1α2...αn....

Нехай ξn — послiдовнiсть незалежних випадкових величин, що набувають значень
0, 1, ..., s − 1 з ймовiрностями p0n, p1n, ..., p(s−1)n вiдповiдно. Розглянемо випадкову вели-
чину

ξ = ∆
Q∗

s
ξ1ξ2...ξn...

,

яка називається випадковою величиною з незалежними Q∗s-символами. Вiдомо [1], що роз-
подiл ξ є чистим тобто, або дискретним, або абсолютно неперервним, або сингулярним.

Теорема 1. Для довiльного Q∗s-представлення, заданого послiдовнiстю стоха-
стичних векторiв (q0n; q1n; ...; q(s−1)n) iснує послiдовнiсть стохастичних векторiв
(p0n; p1n; ...; p(s−1)n) така, що Fξ(x) є абсолютно неперевною та не задовольняє умову Лi-
пшиця, тобто для довiльної сталої C > 0 iснують числа a, b такi, що

|Fξ(a)− Fξ(b)| > C|a− b|.
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