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Нехай B — σ-алгебра пiдмножин X, де X — довiльна множина, L0 = L0(Ω,F , P ) —
множина всiх випадкових величин на повному ймовiрнiсному просторi (Ω,F , P ). Тодi сто-
хастичною мiрою на B будемо називати σ-адитивне вiдображення µ : B → L0.

В роботi [1] було розглянуто стохастичне рiвняння вигляду{
Lu(t, x)dt+ f(t, x, u(t, x)) dt+ σ(t, x) dµ(x) = 0 ,
u(0, x) = u0(x) ,

(1)

де (t, x) ∈ [0, T ] × R, µ — загальна стохастична мiра, визначена на борельовiй σ-алгебрi
пiдмножин R, а оператор L має вигляд

Lu(t, x) = a(t)
∂2u(t, x)

∂2x
+ b(t)

∂u(t, x)

∂x
+ c(t)u(t, x)− ∂u(t, x)

∂t
. (2)

Були доведенi iснування та єдинiсть м’якого розв’язку рiвняння (1), заданого спiввiдно-
шенням

u(t, x) =

∫
R
p(t, x; 0, y)u0(y) dy +

∫ t

0

ds

∫
R
p(t, x; s, y)f(s, y, u(s, y)) dy

+

∫
R
dµ(y)

∫ t

0

p(t, x; s, y)σ(s, y) ds, (3)

де p(t, x; s, y) — фундаментальний розв’язок рiвняння Lu = 0. Рiвняння (1) можна також
розглядати при t ∈ [0,+∞), при цьому розв’язок знову матиме вигляд (3). У статтi [2]
було показано, що за деяких умов на вимiрнi функцiї u0, f , σ з (1) та a, b, c з (2)

sup
x∈R
|u(t, x)| → 0, t→∞,м. с.

Розглянемо тепер таке стохастичне рiвняння:{
du(t, x) = a2∆xu(t, x)dt+ f(t, x, u(t, x))dx+ σ(t, x)dµ(t) , (t, x) ∈ D̄,
u(t, x) = 0, (t, x) ∈ S, u(0, x) = u0(x), x ∈ B ,

(4)

де (t, x) ∈ [0, T ] × B̄, B — обмежена область у Rd, S = (0, T ] × ∂B. М’який розв’язок (4)
задається спiввiдношенням

u(t, x) =

∫
B

G(t, x; 0, y)u0(y)dy +

∫ t

0

ds

∫
B

G(t, x; s, y)f(s, y, u(s, y))dy

+

∫
(0,t]

dµ(s)

∫
B

G(t, x; s, y)σ(s, y)dy, (5)
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де G(t, x; s, y) — функцiя Грiна крайової задачi a2∆xu− ∂u
∂t

= 0, u|(t,x)∈S = 0. Виявляється,
що за певних умов на B, µ, u0, f , σ розв’язок (5) iснує, єдиний i для довiльних δ ∈ (0, T ),
B′, B̄′ ⊂ B задовольняє спiввiдношення

|u(t1, x1)− u(t2, x2)| ≤ L(|x1 − x2|γ1 + |t1 − t2|γ2)

для всiх t1, t2 ∈ [δ, T ], x1, x2 ∈ B̄′ i деяких сталих L, γ1, γ2.
Зауважимо, що аналогiчне до (4) рiвняння при x ∈ Rd було дослiджено у [3]. Показанi

iснування, єдинiсть та гельдеровiсть розв’язку.
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