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Нехай s – натуральне число бiльше за 1, (an) – послiдовнiсть, складена з елементiв множи-
ни As = {0, 1, ..., s − 1}. Нехай для кожного набору (b1, b2, ..., bl), (bj ∈ As, j ∈ {1, 2, ..., l}),
Nk(an; (b1, b2, ..., bl)) – кiлькiсть наборiв серед

(a1, a2, ..., al), (a2, b3, ..., al+1), ..., (ak−l+1, ak−l+2, ..., ak)

рiвних (b1, b2, ..., bl). Аналогiчно, нехай N∗k (an; (b1, b2, ..., bl)) – кiлькiсть наборiв серед

(a1, a2, ..., al), (al+1, bl+2, ..., a2l), ..., (a([ k
l
]−1)l+1, a([ k

l
]−1)l+2, ..., a([ k

l
]−1)l+l)

рiвних (b1, b2, ..., bl).
Послiдовнiсть (система) знакiв (an) називається нормальною за основою s, якщо для

кожного набору (b1, b2, ..., bl), (bj ∈ As, j ∈ {1, 2, ..., l}):

lim
k→+∞

Nk(an; (b1, b2, ..., bl))

k
=

1

sl
.

Нормальнi послiдовностi знакiв дослiджувались в роботах [1-2]. Вiдомо [3], що послi-
довнiсть знакiв (an) є нормальною тодi i тiльки тодi, коли для кожного набору (b1, b2, ..., bl),
де bj ∈ As,∀j ∈ {1, 2, ..., l} виконується умова:

lim
k→+∞

N∗k (an; (b1, b2, ..., bl))

k
=

1

sl
.

Для числа

x =
+∞∑
n=1

cn
sn

з s-ковими цифрами розглянемо оператор:

T (x) =
+∞∑
n=2

cn
sn

.

Нехай
Tn(x) = T (T (...T (x)))︸ ︷︷ ︸

n

.

Теорема 1. Нехай (p0n, p1n, ..., p(s−1)n) послiдовнiсть стохастичних векторiв така,
що

+∞∑
n=1

n∑
j=1

(∣∣∣∣pjn − 1

s

∣∣∣∣) < +∞.
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Нехай (an) — послiдовнiсть знакiв така, що для кожного набору (b1, b2, ..., bl), де bj ∈ As,
j ∈ {1, 2, ..., l},

lim
k→+∞

Nk(an; (b1, b2, ..., bl))

k
= pb11pb22...pbll.

Розглянемо число

x =
+∞∑
n=1

an
sn

.

Наступнi твердження є вiрними:
1) для кожного набору (b1, b2, ..., bl), (bj ∈ As, j ∈ {1, 2, ..., l}), виконується умова:

lim
k→+∞

N∗k (an; (b1, b2, ..., bl))

k
= pb11pb22...pbll.

2) iснує абсолютно неперевна функцiя розподiлу G(x) така, що для кожного вiдрiзку
[a; b] ⊂ [0; 1] виконується умова

lim
k→+∞

hk(a; b)

k
= G(b)−G(a),

де hk(a; b) — кiлькiсть чисел серед {T1(x)}, {T2(x)}, ..., {Tk(x)}, що належать [a; b].
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