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Ðîçãëÿíåìî äåÿêó òîïîëîãiþ τ íà ñêií÷åííié ìíîæèíi X = {x1, x2, ..., xn}. Ñóêóïíiñòü äîïîâ-
íåíü äî åëåìåíòiâ òîïîëîãi¨ τ ïîçíà÷èìî ñèìâîëîì Cτ i íàçâåìî äîïîâíåííÿì òîïîëîãi¨ τ . Î÷å-
âèäíî, ùî Cτ òàêîæ ¹ òîïîëîãi¹þ íà X.
Òîïîëîãiþ τ íà ñêií÷åííié ìíîæèíi X ìîæíà çàäàâàòè çà äîïîìîãîþ áóëåâî¨ ôóíêöi¨, à êî-

æíà òàêà áóëåâà ôóíêöiÿ ìà¹ 2-ÊÍÔ âèãëÿäó (xi1 ∨ x̄i2)(xj1 ∨ x̄j2)...(xk1 ∨ x̄k2) [1]. Îòæå, çàäà÷ó
äîñëiäæåííÿ òîïîëîãié ìîæíà çâåñòè äî çàäà÷i äîñëiäæåííÿ 2-ÊÍÔ áóëåâèõ ôóíêöié.
Òâåðäæåííÿ 1. ßêùî äåÿêà 2-ÊÍÔ çàäà¹ òîïîëîãiþ τ , òî 2-ÊÍÔ, îòðèìàíà ç íå¨ çàìiíîþ

xσi → xσ̄i , çàäà¹ òîïîëîãiþ Cτ .
Áóäåìî ïîçíà÷àòè ñèìâîëàìè fτ i fCτ 2-ÊÍÔ òîïîëîãi¨ τ òà ¨¨ äîïîâíåííÿ Cτ âiäïîâiäíî.
Îçíà÷åííÿ 1. 2-ÊÍÔ ϕ1 òà ϕ2, ÿêi çàäàþòü òîïîëîãi¨ íà ìíîæèíi X = {x1, x2, ..., xn}, íàçèâà-

þòüñÿ åêâiâàëåíòíèìè, ÿêùî iñíó¹ òàêà ái¹êöiÿ f : X → X , ùî f(ϕ1) = ϕ2.
Îçíà÷åííÿ 2. Òîïîëîãi¨ τ i Cτ , à òàêîæ âiäïîâiäíi ¨ì 2-ÊÍÔ fτ òà fCτ áóäåìî íàçèâàòè

âçà¹ìíî äâî¨ñòèìè. ßêùî ïiñëÿ ïåðåõîäó âiä fτ äî fCτ âèÿâèòüñÿ, ùî fτ òà fCτ åêâiâàëåíòíi,
òî êîæíó ç íèõ áóäåìî íàçèâàòè ñàìîäâî¨ñòîþ 2-ÊÍÔ, à âiäïîâiäíi ¨ì ãîìåîìîðôíi òîïîëîãi¨ �
ñàìîäâî¨ñòèìè.
Îçíà÷åííÿ 3. Ìàêñèìàëüíîþ 2-ÊÍÔ áóëåâî¨ ôóíêöi¨, ÿêà çàäà¹ òîïîëîãiþ íà ìíîæèíi X,

íàçèâà¹òüñÿ òàêà 2-ÊÍÔ, â ÿêó ç áóäü-ÿêîþ ïàðîþ äèç'þíêöié xi∨x̄j òà xj∨x̄k âõîäèòü i äèç'þíêöiÿ
xi ∨ x̄k, äå i, j, k = 1, n.
Òâåðäæåííÿ 2. Òîïîëîãi¨ τ1 i τ2 ãîìåîìîðôíi òîäi i ëèøå òîäi, êîëè âiäïîâiäíi ¨ì ìàêñèìàëüíi

2-ÊÍÔ åêâiâàëåíòíi.
Îçíà÷åííÿ 4. Êðàòíiñòþ çìiííî¨ xi â òîïîëîãi¨ íà X íàçâåìî ÷èñëî, ÿêå äîðiâíþ¹ êiëüêîñòi

âõîäæåíü öi¹¨ çìiííî¨ â 2-ÊÍÔ áóëåâî¨ ôóíêöi¨, ÿêà çàäà¹ òîïîëîãiþ. Áóäåìî ïîçíà÷àòè êðàòíiñòü
çìiííî¨ xi ñèìâîëîì ri. Àíàëîãi÷íî r̄i � êðàòíiñòü x̄i â 2-ÊÍÔ.
Ç'ÿñó¹ìî, êîëè 2-ÊÍÔ i âiäïîâiäíà ¨é òîïîëîãiÿ ¹ ñàìîäâî¨ñòèìè.
Òâåðäæåííÿ 3. Íåõàé fτ � ìàêñèìàëüíà 2-ÊÍÔ áóëåâî¨ ôóíêöi¨, ÿêà çàäà¹ òîïîëîãiþ τ .

Ìíîæèíó çìiííèõ ìîæíà ðîçáèòè íà ïàðè xi, x̄j òàê, ùî ¨õ êðàòíîñòi îäíàêîâi, òîáòî ri = r̄j , òîäi
i ëèøå òîäi, êîëè τ � ñàìîäâî¨ñòà òîïîëîãiÿ.
Iñòîòíi òà íåiñòîòíi (ôiêòèâíi) çìiííi áóëåâî¨ ôóíêöi¨ f(x1, x2, ..., xn), ùî çàäà¹ òîïîëîãiþ τ íà

ìíîæèíi X = {x1, x2, ..., xn}, áóäåìî íàçèâàòè iñòîòíèìè òà íåiñòîòíèìè çìiííèìè òîïîëîãi÷íîãî
ïðîñòîðó (X, τ). Íàñòóïíå òâåðäæåííÿ ïîâ'ÿçó¹ öi ïîíÿòòÿ ç ïîíÿòòÿì ãîìåîìîðôíèõ òîïîëîãié.
Òâåðäæåííÿ 4. ßêùî òîïîëîãi¨ τ1 i τ2 ãîìåîìîðôíi, òî âîíè ìàþòü îäíàêîâó êiëüêiñòü iñòî-

òíèõ çìiííèõ.
Çðîçóìiëî, ùî îäíó ç åêâiâàëåíòíèõ 2-ÊÍÔ áóëåâî¨ ôóíêöi¨, ùî çàäà¹ òîïîëîãiþ, ìîæíà ñêîí-

ñòðóþâàòè ç äèç'þíêöié âèäó xi ∨ x̄j , äå i < j, i, j = 1, n. Çàãàëüíà êiëüêiñòü òàêèõ äèç'þíêöié
äîðiâíþ¹ C2

n. Çàäàííÿ òîïîëîãié íà ñêií÷åííèõ ìíîæèíàõ áóëåâèìè ôóíêöiÿìè äîçâîëÿ¹ âèäi-
ëÿòè êëàñè òîïîëîãié çà òàêèìè îçíàêàìè, ÿê êiëüêiñòü iñòîòíèõ çìiííèõ, âèçíà÷åíà êiëüêiñòü
äèç'þíêöié â 2-ÊÍÔ òà ií.
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Òâåðäæåííÿ 5. Ìiíiìàëüíà êiëüêiñòü äèç'þíêöié â 2-ÊÍÔ áóëåâî¨ ôóíêöi¨ âiä n ≥ 2 çìiííèõ,
ùî çàäà¹ òîïîëîãiþ íà n-åëåìåíòíié ìíîæèíi i ìà¹ n iñòîòíèõ çìiííèõ, îá÷èñëþ¹òüñÿ çà ôîðìóëîþ
D(n) = [1

2(n+ 1)].
Íàïðèêëàä, ïðè n = 3 òàêà 2-ÊÍÔ ìà¹ âèãëÿä (x1 ∨ x̄3)(x2 ∨ x̄3), à ñàìîäâî¨ñòèìè 2-ÊÍÔ iç

âêàçàíîþ âëàñòèâiñòþ ¹ (x1 ∨ x̄3)(x2 ∨ x̄4) ïðè n = 4 àáî (x1 ∨ x̄3)(x2 ∨ x̄4)(x5 ∨ x̄6) ïðè n = 6.
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