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Äîáðå âiäîìî, ùî êðèòè÷íi òî÷êè äèôåðåíöiéîâíèõ âiäîáðàæåíü ìiæ ìíîãîâèäàìè ÷àñòî äà-
þòü iíôîðìàöiþ ïðî òîïîëîãi÷íi âëàñòèâîñòi ÿê âiäîáðàæåíü òàê i ñàìèõ ìíîãîâèäiâ. ßñêðàâèì
ïðèêëàäîì ¹ òàê çâàíà ëåìà Ìîðñà ÿêà ãîâîðèòü, ùî äëÿ ãëàäêî¨ ôóíêöi¨ f : M → R íà êîìïà-
êòíîìó m-âèìiðíîìó ìíîãîâèäi áåç êðàþ, ÿêà ìà¹ ëèøå òàê çâàíi íåâèðîäæåíi êðèòè÷íi òî÷êè
(òàêi ôóíêöi¨ íàçèâàþòü ôóíêöiÿìè Ìîðñà), ìà¹ ìiñöå òàêå ñïiââiäíîøåííÿ:

χ(M) = c0 − c1 + c2 − · · ·+ (−1)mcm,
äå ci �÷èñëî êðèòè÷íèõ òî÷îê iíäåêñó i, à χ(M)�Åéëåðîâà õàðàêòåðèñòèêà ìíîãîâèäó. Áiëüø
òîãî, ìàþòü ìiñöå íåðiâíîñòi Ìîðñà

rankHi(M,R) ≤ ci.
Iíøèìè ñëîâàìè, ðàíãè ãðóï ãîìîëîãié ìíîãîâèäó îáìåæóþòü çíèçó ÷èñëà êðèòè÷íèõ òî÷îê âiä-
ïîâiäíèõ iíäåêñiâ äîâiëüíî¨ ôóíêöi¨ Ìîðñà íà M . Çîêðåìà, ÿêùî ãðóïà ãîìîëîãié Hi(M,R) íå-
òðèâiàëüíà, òî êîæíà ôóíêöiÿ Ìîðñà f : M → R ìàòèìå õî÷à á îäíó êðèòè÷íó òî÷êó iíäåêñó
i.
Ìåòà öèõ ëåêöié ðîçïîâiñòè ïðî äåÿêi áàçîâi ðåçóëüòàòè ïðî êëàñèôiêàöi¨ êðèòè÷íèõ òî÷îê

òà ðîçãëÿíóòè ¨õ çàñòîñóâàííÿ äî âèâ÷åííÿ òîïîëîãi¨ ìíîãîâèäiâ. Îñü ñïèñîê ïèòàíü, ïðî ÿêi
éòèìåòüñÿ â ìîâà.

(1) Äèôåðåíöiéîâíi ìíîãîâèäè òà ¨õ âiäîáðàæåííÿ. Ïðîñòîðè äæåòiâ (ñòðóìåíiâ). Ùî òàêå
h-ïðèíöèï.

(2) Äèôåîìîðôiçìè ìíîãîâèäiâ òà ¨õ äi¨ íà ïðîñòîðàõ ãëàäêèõ âiäîáðàæåíü. Íîðìàëüíi ôîðìè
êðèòè÷íèõ òî÷îê. Êëàñèôiêàöiÿ îñîáëèâîñòåé. Ëåìà Ìîðñà. Ïðîñòi îñîáëèâîñòi. Îñîáëè-
âîñòi Óiòíi âiäîáðàæåíü ïîâåðõîíü. Ïîíÿòòÿ êîðîçìiðíîñòi (êðàòíîñòi) êðèòè÷íèõ òî÷îê.
Òåîðåìà Òóæðîíà ïðî äîñòàòíiñòü ñòðóìåíiâ.

(3) Ïiäãîòîâ÷i òåîðåìè Âåé¹ðøòðàñà òà Ìàëüãðàíæà. Çàñòîñóâàííÿ äî êëàñèôiêàöi¨ êðèòè-
÷íèõ òî÷îê. Ñòiéêi îñîáëèâîñòi.
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