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Ïóñòü (M2n+1,Φ, ξ, η, g = 〈·, ·〉) � ïî÷òè êîíòàêòíîå ìåòðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå.

Îïðåäåëåíèå 1. ([1], [2]). Êëàññ ïî÷òè êîíòàêòíûõ ìåòðè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé, õàðàêòåðèçóå-
ìûõ òîæäåñòâîì ∇X(Φ)Y +∇Y (Φ)X = −η(Y )ΦX− η(X)ΦY ; X,Y ∈ X(M), íàçûâàåòñÿ îáîáùåí-
íûìè ìíîãîîáðàçèÿìè Êåíìîöó (êîðî÷å, GK-ìíîãîîáðàçèÿìè).

Îïðåäåëåíèå 2. Íàçîâåì ïî÷òè êîíòàêòíîå ìåòðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå ìíîãîîáðàçèåì êëàññà
R1, åñëè åãî òåíçîð êðèâèçíû óäîâëåòâîðÿåò ðàâåíñòâó R(ξ,X)ξ = 0; ∀X ∈ X(M).

Òåîðåìà 3. GK-ìíîãîîáðàçèå êëàññà R1 ÿâëÿåòñÿ ïÿòèìåðíûì ïî÷òè êîíòàêòíûì ìåòðè÷åñ-

êèì ìíîãîîáðàçèåì, ïîëó÷àåìûì èç òî÷íåéøå êîñèìïëåêòè÷åñêîãî ìíîãîîáðàçèÿ êàíîíè÷åñêèì

êîíöèðêóëÿðíûì ïðåîáðàçîâàíèåì òî÷íåéøå êîñèìïëåêòè÷åñêîé ñòðóêòóðû ðàçìåðíîñòè 5.

Òåîðåìà 4. Òåíçîð ðèìàíîâîé êðèâèçíû GK-ìíîãîîáðàçèÿ óäîâëåòâîðÿåò ñëåäóþùèì òîæ-

äåñòâàì:

1) R(Φ2X,Φ2Y )ξ = R(ΦX,ΦY )ξ = 0;
2) R(X,Y )ξ = η(X)F 2(Y )− η(Y )F 2(X) + η(Y )X − η(X)Y ;
3) R(ξ,Φ2X)Φ2Y −R(ξ,ΦX)ΦY = 0;
4) R(ξ,X)Y −R(ξ,ΦX)ΦY = η(Y )F 2(X)− η(Y )X + η(X)η(Y )ξ; ∀X,Y ∈ X(M).

Íàçîâåì òîæäåñòâî R(ξ,Φ2X)ξ = F 2(Φ2X) + Φ2X; ∀X ∈ X(M) ïåðâûì äîïîëíèòåëüíûì

òîæäåñòâîì êðèâèçíû GK-ìíîãîîáðàçèÿ . À òîæäåñòâî

R(ξ,Φ2X)(Φ2Y ) +R(ξ,ΦX)ΦY = 2〈F (X), F (Y )〉 − 〈X,Y 〉+ η(X)η(Y )ξ ;

∀X,Y ∈ X(M), íàçîâåì âòîðûì äîïîëíèòåëüíûì òîæäåñòâîì êðèâèçíû GK-ìíîãî-

îáðàçèÿ .

Îïðåäåëåíèå 5. Íàçîâåì ïî÷òè êîíòàêòíîå ìåòðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå ìíîãîîáðàçèåì êëàññà
R2, åñëè åãî òåíçîð êðèâèçíû óäîâëåòâîðÿåò ðàâåíñòâó:

R(ξ,Φ2X)(Ψ2Y ) +R(ξ,ΦX)ΦY = 0 ;

∀X,Y ∈ X(M).

Òåîðåìà 6. GK-ìíîãîîáðàçèå ÿâëÿåòñÿ ìíîãîîáðàçèåì êëàññà R2 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

îíî ÿâëÿåòñÿ ìíîãîîáðàçèåì êëàññà R1.

Îïðåäåëåíèå 7. Íàçîâåì ïî÷òè êîíòàêòíîå ìåòðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå ìíîãîîáðàçèåì êëàññà
R3, åñëè åãî òåíçîð êðèâèçíû óäîâëåòâîðÿåò ðàâåíñòâó:

R(Φ2X,Φ2Y )Φ2Z −R(Φ2X,ΦY )ΦZ −R(ΦX,Φ2Y )ΦZ −R(ΦX,ΦY )Φ2Z = 0 ;
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∀X,Y ∈ X(M).

Òåîðåìà 8. GK-ìíîãîîáðàçèå ÿâëÿåòñÿ ìíîãîîáðàçèåì êëàññà R3 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

îíî ÿâëÿåòñÿ ñïåöèàëüíûì îáîáùåííûì ìíîãîîáðàçèåì Êåíìîöó II ðîäà, äëÿ êîòîðîãî Cabcd = 0.

Íàçîâåì òîæäåñòâî

R(Φ2X,Φ2Y )Φ2Z +R(Φ2X,ΦY )ΦZ −R(ΦX,Φ2Y )ΦZ +R(ΦX,ΦY )Φ2Z =

= −4A(Z,X, Y ) +∇Φ2Y (C)(Φ2Z,Φ2X)−∇Φ2Y (C)(ΦZ,ΦX) +∇ΦY (C)(Φ2Z,ΦX)+

+∇ΦY (C)(ΦZ,Φ2X)− 2Φ2X〈ΦY,ΦZ〉 − 2ΦX〈Y,ΦZ〉; ∀X,Y, Z ∈ X(M)

÷åòâåðòûì äîïîëíèòåëüíûì òîæäåñòâîì êðèâèçíû GK-ìíîãîîáðàçèÿ .

Îïðåäåëåíèå 9. Íàçîâåì ïî÷òè êîíòàêòíîå ìåòðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå ìíîãîîáðàçèåì êëàññà
R4, åñëè åãî òåíçîð êðèâèçíû óäîâëåòâîðÿåò ðàâåíñòâó:

R(Φ2X,Φ2Y )Φ2Z +R(Φ2X,ΦY )ΦZ −R(ΦX,Φ2Y )ΦZ +R(ΦX,ΦY )Φ2Z = 0 ;

∀X,Y ∈ X(M).

Òåîðåìà 10. GK-ìíîãîîáðàçèå ÿâëÿåòñÿ ìíîãîîáðàçèåì êëàññà R4 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

A(Z,X, Y ) =
1

4
{∇Φ2Y (C)(Φ2Z,Φ2X)−∇Φ2Y (C)(ΦZ,ΦX)+

+∇ΦY (C)(Φ2Z,ΦX) +∇ΦY (C)(ΦZ,Φ2X)− 2Φ2X〈ΦY,ΦZ〉 − 2ΦX〈Y,ΦZ〉}
∀X,Y, Z ∈ X(M).

Òåîðåìà 11. GK-ìíîãîîáðàçèå êëàññà R4 ÿâëÿåòñÿ SGK-ìíîãîîáðàçèåì II ðîäà.
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