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Ðîçãëÿíåìî (ïñåâäî-)ðiìàíîâèé ïðîñòið (Vn, gij , F
h
i ), â ÿêîìó iñíó¹ àôiíîð F hi , ùî çàäîâîëüíÿ¹

óìîâàì

F h(i,j) + F hαF
α
(iφj) = p(iδ

h
j) + q(iF

h
j),

i

F hαF
α
i = eδhi ,

äå e = −1,+1 àáî 0; pi, qi - äåÿêi êîâåêòîðè, à ”,” - çíàê êîâàðiàíòíî¨ ïîõiäíî¨ âiäíîñíî çâ'ÿçíîñòi
Γ â Vn.

Áóäåìî íàçèâàòè òàêó àôiíîðíó ñòðóêòóðó óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíîþ (åëiïòè÷íîãî, ãiïåðáî-
ëi÷íîãî àáî ïàðàáîëi÷íîãî òèïó çàëåæíî âiä çíà÷åííÿ e = −1,+1 àáî 0.), à ñàì ïðîñòið Vn -
óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíèì âiäïîâiäíîãî òèïó. Àôiíîðíi ñòðóêòóðè ç òàêèìè óìîâàìè âèíèêëè â
[2] ïðè äîñëiäæåííi ïåâíîãî òèïó âiäîáðàæåíü àôiííîçâ'ÿçíèõ ïðîñòîðiâ.

Ðîçãëÿíóòî âëàñòèâîñòi óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíî¨ ñòðóêòóðè ïàðàáîëi÷íîãî òèïó. Çîêðåìà, äî-
âåäåíî, ùî êîëè àôiíîðíà ñòðóêòóðà F hi óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíîãî ïðîñòîðó ïàðàáîëi÷íîãî òèïó
(Vn, gij , F

h
j ) óçãîäæåíà ç ìåòðè÷íèì òåíçîðîì gij íàñòóïíèì ÷èíîì:

giαF
α
j = −gjαFαi ,

òî ¨¨ äèôåðåíöiàëüíi ðiâíÿííÿ íàáóâàþòü âèãëÿäó

F h(i,j) = F h(iqj).

Ìè íàçèâà¹ìî âåêòîð qi â öiõ ðiâíÿííÿõ âåêòîðîì óçàãàëüíåíî¨ ðåêóðåíòíîñòi ñòðóêòóðè
F hi . Äàëi, äîâåäåíî, ùî òåíçîð Ðiìàíà óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíîãî ïðîñòîðó ïàðàáîëi÷íîãî òèïó
(Vn, gij , F

h
i ) çàäîâîëüíÿ¹ ñïiââiäíîøåííÿì

3(Rhjki +Rhjki +Rhjki +Rhjki) = 2Qjhki +Qjkhi −Qhkji,

äå

Qhjki = q[h,j]Fki + q[k,i]Fhj .

Íåõàé óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíèé ïðîñòið ïàðàáîëi÷íîãî òèïó (Vn, gij , F
h
i ) äîïóñêà¹ íåòðèâiàëüíå

êâàçi-ãåîäåçè÷íå âiäîáðàæåííÿ [1] íà ïðîñòið (V n, gij). Òîäi â ñóìiñíié çà âiäîáðàæåííÿì ñèñòåìi

êîîðäèíàò (xi) âèêîíóþòüñÿ îñíîâíi ðiâíÿííÿ

Γ
h
ij(x) = Γhij(x) + ψ(i(x)δhj) + φ(i(x)F hj)(x),

Fij = −Fji, Fij = giαF
α
j , F ij = −F ji, F ij = giαF

α
j ,

F hαF
α
i = 0

F h(i,j) = F h(iqj).
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Ðîçãëÿíóòî âèïàäîê, êîëè óçàãàëüíåíî-ðåêóðåíòíèé ïðîñòið ïàðàáîëi÷íîãî òèïó ç iíòåãðîâíîþ
àôiíîðíîþ ñòðóêòóðîþ (Vn, gij , F

h
i ) äîïóñêà¹ êâàçi-ãåîäåçè÷íå âiäîáðàæåííÿ çi çáåðåæåííÿì âåê-

òîðà óçàãàëüíåíî¨ ðåêóðåíòíîñòi íà ïëîñêèé ïðîñòið V n = En, òîáòî R
h
ijk = 0. Äîâåäåíî, ùî òîäi

Vn áóäå Ði÷÷i-ïëîñêèì:
Rij = 0,

âåêòîð qi - ãðàäi¹íòíèì

qi =
∂q(x)

∂xi
,

à òåíçîð Ðiìàíà ïðîñòîðó Vn íåîáõiäíî ìà¹ âèãëÿä

Rhijk = Ce−2q(x)

(
FhkFij − FhjFik + 2FhiFkj

)
ïðè äåÿêié ñòàëié C.

Äëÿ ðåêóðåíòíî-ïàðàáîëi÷íîãî ïðîñòîðó, òåíçîð Ðiìàíà ÿêîãî ìà¹ îçíà÷åíó ñòðóêòóðó, îòðè-
ìàíî êîìïîíåíòè ìåòðè÷íîãî òåíçîðà â îêîëi äåÿêî¨ òî÷êè M◦ ïðîñòîðó Vn â ñïåöiàëüíié ñèñòåìi
êîîðäèíàò.
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