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Âèêîðèñòàííÿ ïîíÿòü ãðàññìàíîâîãî ìíîãîâèäó òà ãðàññìàíîâîãî îáðàçó ïîâåðõíi äîçâîëÿ¹
ðîçøèðèòè êîëî çàäà÷ äèôåðåíöiàëüíî¨ ãåîìåòði¨ [1], [2]. Â ðîáîòi [10] âñòàíîâëåíî, ùî ñåêöié-
íà êðèâèíà K̄(σ) ãðàññìàíîâîãî ìíîãîâèäó G(2, 4) åâêëiäîâîãî ïðîñòîðó R4 ïðèéìà¹ çíà÷åííÿ ç
âiäðiçêó [0, 2], à äëÿ ïðîñòîðó Ìiíêîâñüêîãî â [6] äîâåäåíî, ùî öÿ êðèâèíà ìîæå áóòè áóäü-ÿêèì
äiéñíèì ÷èñëîì. Äîñëiäæåíi â [9],[3] ïîâåðõíi åâêëiäîâîãî ïðîñòîðó ç ìiíiìàëüíèì òà ìàêñèìàëü-
íèì çíà÷åííÿìè êðèâèíè ãðàññìàíîâîãî ìíîãîâèäó âçäîâæ ïëîùèí, äîòè÷íèõ äî ãðàññìàíîâîãî
îáðàçó ïîâåðõíi (êðèâèíè ãðàññìàíîâîãî îáðàçó ïîâåðõíi). Äëÿ ïðîñòîðó Ìiíêîâñüêîãî àíàëîãi÷-
íå äîñëiäæåííÿ ïðîâåäåíî â [4].

Â [5] äîñëiäæåíi áàãàòîâèìiðíi ïîâåðõíi åâêëiäîâîãî ïðîñòîðó ç ïëîñêîþ íîðìàëüíîþ çâ'ÿçíiñòþ
òà ïîñòiéíîþ êðèâèíîþ ãðàññìàíîâîãî ìíîãîâèäó. Â öié ðîáîòi äëÿ òàêèõ ïîâåðõîíü ïðîñòîðó
Ìiíêîâñüêîãî ç ìåòðèêîþ ñiãíàòóðè (−+ ++) îòðèìàíi íàñòóïíi ðåçóëüòàòè.

Òåîðåìà 1. Íåõàé V 2 ⊂1 R4 ¹ ðåãóëÿðíîþ ÷àñîïîäiáíîþ ïîâåðõíåþ ç ïëîñêîþ íîðìàëüíîþ

çâ'ÿçíiñòþ i íåâèðîäæåíèì ãðàññìàíîâèì îáðàçîì ñòàëî¨ êðèâèíè K̄. Òîäi K̄ ïðèéìà¹ çíà÷åííÿ

ç âiäðiçêó [0, 1].

Òåîðåìà 2. Íåõàé V 2 ⊂1 R4 ¹ ðåãóëÿðíîþ ïðîñòîðîâîïîäiáíîþ ïîâåðõíåþ ç ïëîñêîþ íîðìàëüíîþ

çâ'ÿçíiñòþ i íåâèðîäæåíèì ãðàññìàíîâèì îáðàçîì ñòàëî¨ êðèâèíè K̄. Òîäi çíà÷åííÿ öi¹¨ êðèâèíè

íàëåæàòü ìíîæèíi (−∞,−1]
⋃
{0}, ÿêùî ãðàññìàíîâèé îáðàç ïðîñòîðîâîïîäiáíèé i ìíîæèíi

[0,−∞), ÿêùî ãðàññìàíîâèé îáðàç ÷àñîïîäiáíèé.

Äëÿ îá÷èñëåííÿ êðèâèíè ãðàññìàíîâîãî îáðàçó ÷àñîïîäiáíî¨ òà ïðîñòîðîâîïîäiáíî¨ ïîâåðõîíü
ç ïëîñêîþ íîðìàëüíîþ çâ'ÿçíiñòþ âèêîðèñòîâó¹ìî âiäïîâiäíî ôîðìóëè, ÿêi âèâåäåíi ç çàïðîïî-
íîâàíî¨ â ðîáîòi [8] ôîðìóëè äëÿ ñåêöiéíî¨ êðèâèíè ãðàññìàíîâèõ ìíîãîâèäiâ ïñåâäîåâêëiäîâèõ
ïðîñòîðiâ
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â ÿêèõ Lk
ij - êîåôiöi¹íòè äðóãèõ êâàäðàòè÷íèõ ôîðì âiäïîâiäíèõ ïîâåðõîíü.

Íàâåäåìî ïðèêëàäè, iäåÿ ÿêèõ âçÿòà ç ðîáîòè [7].

Ïðèêëàä 3. ×àñîïîäiáíà ïîâåðõíÿ çàäàíà ôóíäàìåíòàëüíèìè ôîðìàìè ds2 = −du2+dv2, II1 =
a2du2 − b2dv2, II2 = h(du2 + dv2), a, b, h = const. Êðèâèíà ¨¨ ãðàññìàíîâîãî îáðàçó çàäîâîëüíÿ¹
íåðiâíîñòi 0 ≤ K̄(σ) ≤ 1 ïðè áóäü-ÿêèõ çíà÷åííÿõ a, b, h.

Ïðèêëàä 4. Ïðîñòîðîâîïîäiáíà ïîâåðõíÿ, çàäàíà ôóíäàìåíòàëüíèìè ôîðìàìè ds2 = du2 +
dv2, II1 = du2 − 4dv2, II2 = du2 + dv2, ìà¹ ïðîñòîðîâîïîäiáíèé ãðàññìàíîâèé îáðàç. Êðèâèíà
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¨ ¨ ãðàññìàíîâîãî îáðàçó äîðiâíþ¹ K̄(σ) = −25
12 . Ïðîñòîðîâîïîäiáíà ïîâåðõíÿ, çàäàíà ôóíäàìåí-

òàëüíèìè ôîðìàìè ds2 = du2 + dv2, II1 = du2 + 4dv2, II2 = 2du2 + 3dv2, ìà¹ ÷àñîïîäiáíèé
ãðàññìàíîâèé îáðàç. Êðèâèíà ¨¨ ãðàññìàíîâîãî îáðàçó äîðiâíþ¹ K̄(σ) = 4

21 .

Iñíóâàííÿ ðîçãëÿíóòèõ ïîâåðõîíü âèïëèâà¹ ç òîãî, ùî êîåôiöi¹íòè ¨õ ôóíäàìåíòàëüíèõ ôîðì
çàäîâîëüíÿþòü ðiâíÿííÿì Ãàóññà-Êîäàööi-Ði÷÷i.
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