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Ï. À. Øèðîêîâûì â [1] áûëè íàéäåíû âñå íåïðèâîäèìûå ñèììåòðè÷åñêèå ðèìàíîâû ïðîñòðàí-
ñòâà Vn(x; g(x)) ïåðâîãî êëàññà. Ìåòðè÷åñêèé òåíçîð gij(x) òàêèõ ïðîñòðàíñòâ â ðèìàíîâîé ñè-

ñòåìå êîîðäèíàò ñ íà÷àëîì â òî÷êå M0(x
h = 0) èìååò ñëåäóþùèé âèä:
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ãäå E � åäèíè÷íàÿ ìàòðèöà à, ei = ±1, i = 1, ..., n
Äëÿ ïðîèçâîëüíîãî ðèìàíîâà ïðîñòðàíñòâà Vn(x; g(x)) Ñ. Ì. Ïîêàñü [2] ââåë ïîíÿòèå ïðîñòðàí-

ñòâà âòîðîãî ïðèáëèæåíèÿ Ṽ 2
n (y; g̃(y)):

g̃ij(y) = gij
o
+

1

3
R
o
iαβjy

αyβ, (2)

gij
o

= gij(M0), R
o
iαβj = Riαβj(M0),M0 ∈ Vn.

Ñðàâíåíèå (1) è (2) ïîêàçûâàåò, ÷òî ðèìàíîâî ïðîñòðàíñòâî âòîðîãî ïðèáëèæåíèÿ Ṽ 2
n äëÿ ñèì-

ìåòðè÷åñêîãî ðèìàíîâà ïðîñòðàíñòâà ïåðâîãî êëàññà èçîìåòðè÷íî èñõîäíîìó ïðîñòðàíñòâó Vn.
Ïîýòîìó ãðóïïà Ëè èíôèíèòåçèìàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé G̃r ïðîñòðàíñòâà Ṽ

2
n èçîìîðôíà ãðóï-

ïå Ëè èíôèíèòåçèìàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé Gr ñèììåòðè÷åñêîãî ðèìàíîâà ïðîñòðàíñòâà ïåðâîãî
êëàññà Vn.
Èçó÷åíèå èíôèíèòåçèìàëüíûõ êîíôîðìíûõ ïðåîáðàçîâàíèé â ïðîñòðàíñòâå Ṽ 2

n ñâîäèòñÿ ê èñ-
ñëåäîâàíèþ îáîáùåííûõ óðàâíåíèé Êèëëèíãà [4]

ξ̃(i,j) = ψ(y)g̃ij

Çäåñü áûë ïîëó÷åíè ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò [3].

Òåîðåìà 1. Â ïðîñòðàíñòâå âòîðîãî ïðèáëèæåíèÿ Ṽ 2
n äëÿ ðèìàíîâà ïðîñòðàíñòâà Vn íåíóëå-

âîé ñêàëÿðíîé êðèâèçíû â òî÷êå M0 ñóùåñòâóþò èíôèíèòåçèìàëüíûå êîíôîðìíûå ïðåîáðàçî-
âàíèÿ ñ âåêòîðîì ñìåùåíèÿ âèäà

ξ̃h = ah + ah.ly
l + ah.l1l2y

l1yl2 , (3)

(ah, ah.l, a
h
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îòëè÷íûå îò äâèæåíèé, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà êîíñòàíòû ah. è ah.l óäîâëåòâîðÿþò àë-
ãåáðàè÷åñêèì óðàâíåíèÿì
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ψ(y) = bly
l (8)

Òàê êàê ñêàëÿðíàÿ êðèâèçíà ñèììåòðè÷åñêîãî ðèìàíîâà ïðîñòðàíñòâà ðàâíà íóëþ, òî àíàëî-
ãè÷íî Òåîðåìå 1 äîêàçàíî óòâåðæäåíèå.

Òåîðåìà 2. Â ñèììåòðè÷åñêîì ðèìàíîâîì ïðîñòðàíñòâå ïåðâîãî êëàññà Vn ñóùåñòâóþò èí-
ôèíèòåçèìàëüíûå êîíôîðìíûå ïðåîáðàçîâàíèÿ ñ âåêòîðîì ñìåùåíèÿ âèäà (3) òîãäà è òîëüêî
òîãäà, êîãäà êîíñòàíòû ah. è ah.l óäîâëåòâîðÿþò àëãåáðàè÷åñêèì óðàâíåíèÿì
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aα.(iRo j)(l1l2)α
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ψ(y) = b+ bly
l (12)

Èññëåäóÿ óðàâíåíèÿ (9)-(11) ïðè óñëîâèè (1) ïðèõîäèì ê òàêîé òåîðåìå:

Òåîðåìà 3. Èíôèíèòåçèìàëüíûå êîíôîðìíûå ïðåîáðàçîâàíèÿ ñ âåêòîðîì ñìåùåíèÿ âèäà (3) â
ñèììåòðè÷åñêîì ðèìàíîâîì ïðîñòðàíñòâå ïåðâîãî êëàññà ïî íåîáõîäèìîñòè ÿâëÿþòñÿ èíôè-
íèòåçèìàëüíûìè ãîìîòåòè÷åñêèìè ïðåîáðàçîâàíèÿìè.

Äëÿ n = 4 äîêàçàíà

Òåîðåìà 4. Ñèììåòðè÷åñêîå ðèìàíîâîå ïðîñòðàíñòâî V4 1-ãî êëàññà äîïóñêàåò ãðóïïó Ëè ãî-
ìîòåòè÷åñêèõ èíôèíèòåçèìàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé G12.

Íàéäåí áàçèñ ýòîé ãðóïïû è å¼ ñòðóêòóðà.
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