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Ðàññìîòðèì ðèìàíîâî ïðîñòðàíñòâî (Vn, gij , F
h
i ) ñ ìåòðè÷åñêèì òåíçîðîì gij è àôôèíîðíîé

ñòðóêòóðîé F hi . Ãîâîðÿò, ÷òî F
h
i îïðåäåëÿåò f -ñòðóêòóðó [2], åñëè èìåþò ìåñòî óñëîâèÿ

F hαF
α
β F

β
i + F hi = 0, i, h, α, β, . . . = 1, 2, . . . , n,

Rg‖F hi ‖ = 2k (2k < n).

Áóäåì ñ÷èòàòü f -ñòðóêòóðó ñîãëàñîâàííîé ñ ìåòðèêîé â âèäå

Fij + Fji = 0, Fij = giαF
α
j

Îáîçíà÷èì
1

F hi = F hi ,
2

F hi = F hαF
α
i .

Â äàëüíåéøåì ïîëàãàåì àôôèíîð êîâàðèàíòíî ïîñòîÿííûì:

1

F hi,j = 0,

ãäå <<,>> - çíàê êîâàðèàíòíîé ïðîèçâîäíîé â Vn.

Ïóñòü (Vn, gij , F
h
i ) è (V n, gij , F

h
i ) - ðèìàíîâû ïðîñòðàíñòâà ñ çàäàííûìè íà íèõ àôôèíîðíûìè

ñòðóêòóðàìè. 2F -ïëàíàðíîå îòîáðàæåíèå (2FÏÎ) [1] (Vn, gij , F
h
i ) íà (V n, gij , F

h
i ) ïî íåîáõîäèìî-

ñòè ñîõðàíÿåò ñòðóêòóðó, òî åñòü â îáùåé ïî îòîáðàæåíèþ ñèñòåìå êîîðäèíàò (xi)

F hi (x) = F
h
i (x),

è îñíîâíûå óðàâíåíèÿ 2FÏÎ èìåþò âèä

Γ
h
ij(x) = Γhij(x) + ψ(iδ

h
j) + φ(i

1

F hj) + σ(i

2

F hj),

ãäå Γhij ,Γ
h
ij - êîìïîíåíòû îáúåêòîâ ñâÿçíîñòè Vn, V n ; ψi(x), φi(x), σi(x) - íåêîòîðûå êîâåêòîðû,

à êðóãëûìè ñêîáêàìè îáîçíà÷åíà îïåðàöèÿ ñèììåòðèðîâàíèÿ. 2FÏÎ ñ÷èòàåòñÿ òðèâèàëüíûì ïðè
ψi = φi = σi = 0.

Ìû ïîêàçàëè, ÷òî σi = 0 ýêâèâàëåíòíî ψi = φi = 0, òî åñòü â ýòîì ñëó÷àå 2FÏÎ òðèâèàëüíî,

òàê ÷òî íåòðèâèàëüíûå 2FÏÎ ñëåäóåò èñêàòü ñðåäè îòîáðàæåíèé (Vn, gij , F
h
i ) íà (V n, gij , F

h
i ) ñ

âûøåóêàçàííûìè îñíîâíûìè óðàâíåíèÿìè , ãäå èìååò ìåñòî îäèí èç âàðèàíòîâ:

I ψi = 0, φi 6= 0, σi 6= 0;

II ψi 6= 0, φi = 0, σi 6= 0;

III ψi 6= 0, φi 6= 0, σi 6= 0.

Áóäåì íàçûâàòü 2F -ïëàíàðíîå îòîáðàæåíèå êàíîíè÷åñêèì I(II) òèïà è îáîçíà÷àòü 2FÏÎ(I)(2FÏÎ(II))
â ñëó÷àå I(II) è ïðîñòî 2FÏÎ â ñëó÷àå III.
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Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî îòîáðàæàåìûå ïðîñòðàíñòâà ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé ïðîèçâåäåíèå ðèìàíîâûõ
ïðîñòðàíñòâ,îäíî èç êîòîðûõ êåëåðîâî, ïðè÷åì íà êîìïîíåíòàõ ýòîãî ïðîèçâåäåíèÿ èñõîäíîå 2F -
ïëàíàðíîå îòîáðàæåíèå â çàâèñèìîñòè îò òèïà èíäóöèðóåò ãåîäåçè÷åñêîå, ãîëîìîðôíî-ïðîåêòèâíîå
èëè àôôèííîå îòîáðàæåíèå [3].
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