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Íåõàé ó E3-ïðîñòîði çàäàíà ðåãóëÿðíà ïîâåðõíÿ S êëàñó C3,ÿêà ãîìåîìîðôíà îäíîçâ'ÿçíié
îáëàñòi G ïëîùèíè x1Ox2 i çàäàíà ðiâíÿííÿì r = r(x1, x2), äå (x1, x2) ∈ G.
Ó ðîáîòi [1] äîâåäåíî,ùî íà áóäü-ÿêié ðåãóëÿðíié ïîâåðõíi ó äîâiëüíié òî÷öi iñíó¹ ñåðåäíié

ãåîäåçè÷íèé ñêðóò, ÿêèé ìà¹ ïðåäñòàâëåííÿ

2H̃ =
ρ11g22 − 2ρ12g12 + ρ22g11

g11g22 − g212
,

äå gαβ, ραβ, (α, β = 1, 2)-êîåôiöi¹íòè ïåðøî¨ òà ÷åòâåðòî¨ êâàäðàòè÷íèõ ôîðì S âiäïîâiäíî.
Áóäåìî äîñëiäæóâàòè À-äåôîðìàöi¨ ìiíiìàëüíî¨ ïîâåðõíi (2H = 0, H-ñåðåäíÿ êðèâèíà) çi ñòà-

öiîíàðíèì ñåðåäíiì ãåîäåçè÷íèì ñêðóòîì.
Ìàòåìàòè÷íîþ ìîäåëëþ öi¹¨ çàäà÷i ¹ äèôåðåíöiàëüíå ðiâíÿííÿ äðóãîãî ïîðÿäêó ç ÷àñòèííèìè

ïîõiäíèìè âiäíîñíî íåâiäîìî¨ íåíóëüîâî¨ ôóíêöi¨ µ(x1, x2) ∈ C2 :

ραβdkβ
∂µ

∂xα∂xk
+

[(
ραβdkβ

)
,k
− ρsβdkβΓαsk

]
∂µ

∂xα
= 0.

Òóò dkβ = gβsd
sk, dsk-åëåìåíòè ìàòðèöi, îáåðíåíî¨ äî ‖bij‖, Γαsk-ñèìâîëè Õðèñòîôåëÿ äðóãîãî ðîäó,

cki = gksgitcst, cst - äèñêðèìiíàíòíèé òåíçîð, bij - êîåôiöi¹íòè äðóãî¨ êâàäðàòè÷íî¨ ôîðìè S.
Ñïðàâåäëèâà íàñòóïíà
Òåîðåìà.Ìiíiìàëüíà ïîâåðõíÿ äîïóñêà¹ íåòðèâiàëüíi À-äåôîðìàöi¨, ùî íå çìiíþþòü ñåðåäíié

ãåîäåçè÷íèé ñêðóò. Òåíçîðè äåôîðìàöi¨ çàëåæàòü âiä îäíi¹¨ äîâiëüíî¨ íåíóëüîâî¨ ôóíêöi¨ µ(x1, x2)
êëàñó C2.
Íàñëiäîê 1. Ïðè íåòðèâiàëüíié À-äåôîðìàöi¨ çi ñòàöiîíàðíèì ñåðåäíiì ãåîäåçè÷íèì ñêðóòîì

çáåðiãàþòüñÿ äîâæèíè ëiíié ãåîäåçè÷íîãî ñêðóòó.
Íàñëiäîê 2. Ïðè íåòðèâiàëüíié À-äåôîðìàöi¨ ìiíiìàëüíî¨ ïîâåðõíi, ùî çáåðiãà¹ ñåðåäíié ãåî-

äåçè÷íèé ñêðóò, ¹ ñòàöiîíàðíèìè äîâæèíè àñèìïòîòè÷íèõ ëiíié.
Íàñëiäîê 3. Íåòðèâiàëüíà À-äåôîðìàöiÿ ìiíiìàëüíî¨ ïîâåðõíi çi ñòàöiîíàðíèì ñåðåäíiì ñêðó-

òîì áóäå íîðìàëüíîþ À-äåôîðìàöi¹þ.
Ñëiä âiäçíà÷èòè, ùî êîæíà À-äåôîðìàöiÿ ìiíiìàëüíî¨ ïîâåðõíi, ùî íå çìiíþ¹ ñåðåäíié ãåîäå-

çè÷íèé ñêðóò, îïèñó¹ áåçìîìåíòíèé íàïðóæåíèé ñòàí ðiâíîâàãè îáîëîíêè ç ïîâåðíåâèì íàâàíòà-
æåííÿì

X = ραβ
∂µ

∂xα
rβ.

Îòðèìàíi ðåçóëüòàòè ïðîiëþñòðîâàíi íà êîíêðåòíèõ ïðèêëàäàõ.
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