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Çîáðàæåííÿ ìàòåìàòè÷íèõ îá'¹êòiâ ó âèãëÿäi ñóìè ÷è äîáóòêó îá'¹êòiâ ç ïðîñòiøèìè âëàñòèâî-
ñòÿìè ¹ îäíèì ç îñíîâíèõ ñïîñîáiâ äîñëiäæåííÿ ó ìàòåìàòèöi. Òàêèìè äîñëiäæåííÿìè çàéìàëèñÿ
Ð. Ñ. Þëìóõàìåòîâ, Þ. I. Ëþáàðñüêèé, I. Å. ×èæèêîâ, Ò. I. Ãiùàê òà îäèí ç ñïiâàâòîðiâ.
Ïðîñòið Ïåëi-Âiíåðà W p

σ , σ > 0, öå ïðîñòið öiëèõ ôóíêöié f åêñïîíåíöiàëüíîãî òèïó ≤ σ, ùî
íàëåæàòü äî Lp(R). Ïðîñòið W p

σ ìîæå áóòè âèçíà÷åíèé i ÿê ïðîñòið öiëèõ ôóíêöié, ùî çàäîâîëü-
íÿþòü óìîâó

sup
ϕ∈(0;2π)


+∞∫
0

|(freiϕ)|pe−pσr| sinϕ|dr


1/p

< +∞.

Á. Â. Âèííèöüêèé òà éîãî ó÷íi ðîçãëÿäàëè çàäà÷ó [1] ïðî ðîçùåïëåííÿ ôóíêöié ç ïðîñòîðó Ïåëi-
Âiíåðà W 1

σ íà ñóìó äâîõ ôóíêöié, êîæíà ç ÿêèõ õàðàêòåðèçó¹òüñÿ òèì, ùî ¨¨ ìîäóëü ¹ ¾âåëèêèì¿
âiäïîâiäíî ó âåðõíié òà íèæíié ïiâïëîùèíi. Ò. I. Ãiùàê òà îäèí çi ñïiâàâòîðiâ ðîçãëÿäàëè íàñòóïíó
çàäà÷ó â [2].
Çàäà÷à ðîçùåïëåííÿ. ×è äëÿ êîæíî¨ ôóíêöi¨ f ∈ W 1

σ ìîæëèâèé ðîçêëàä f = χ + µ, äå
ôóíêöi¨ χ i µ ¹ àíàëiòè÷íèìè â C+ = {z : Rez > 0}, à òàêîæ χ ∈ E1[C(0; π2 )], µ ∈ E

1[C(−π
2 ; 0)]?

Òóò Ep[C(α;β)], 0 < β − α < 2π, 1 ≤ p < +∞, � ïðîñòið àíàëiòè÷íèõ ôóíêöié f â

C(α;β) = {z : α < arg z < β},

äëÿ ÿêèõ

sup
α<ϕ<β


+∞∫
0

|f(reiϕ)|dr

 < +∞.

Òåîðåìà Ïåëi-Âiíåðà. Ïðîñòið W 2
σ çáiãà¹òüñÿ ç ïðîñòîðîì ôóíêöié f , ùî çîáðàæàþòüñÿ

f(z) =
1√
2π

σ∫
−σ

ϕ(it)eitzdt, ϕ ∈ L2(−iσ; iσ)

Â [2] çàïðîïîíîâàíî øóêàòè ðîçâ'ÿçîê Çàäà÷i ðîçùåïëåííÿ ó ôîðìi

χ(z) = χ1(z) + iχ2(−iz), (1)

äå

χ1(z) =
1√
2π

σ∫
0

ϕ(it)eitzdt, χ2(z) = −
1√
2π

0∫
−σ

ϕ(it)eitzdt.

Ìè äîâîäèìî íàñòóïíå òâåðäæåííÿ.
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Òåîðåìà 1. Íåõàé f ∈W 1
σ . Ôóíêöiÿ χ, âèçíà÷åíà ðiâíiñòþ (1), ¹ ðîçâ'ÿçêîì Çàäà÷i ðîçùåïëåííÿ

òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè âèêîíó¹òüñÿ óìîâà

+∞∑
m=1

∣∣∣∣∣∣
[ 3m

2
]∑

k=[m
2
]

ck

m− i
2 − k

∣∣∣∣∣∣ < +∞,

äå ϕ(t) =
+∞∑

k=−∞
cke
− ikπt

σ .

Íàñëiäîê 2. Íåõàé f ∈W 1
σ i ck = 0 äëÿ âñiõ k > 0, äå êîåôiöi¹íòè (ck) âèçíà÷åíi ÿê âèùå. Òîäi

χ ¹ ðîçâ'ÿçêîì Çàäà÷i ðîçùåïëåííÿ.

Ëiòåðàòóðà

[1] Á. Â. Âèííèöüêèé. Ïðî óçàãàëüíåííÿ òåîðåìè Ïåëi-Âiíåðà. Ìàòåìàòè÷íi ñòóäi¨, 4 : 37�44, 1995.
[2] V. M. Dilnyi, T. I. Hishchak. On splitting functions in Paley-Wiener space. Mat. Stud., 45(2) : 137�148, 2016.


