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Åñëè íà ãëàäêîì ìíîãîîáðàçèè çàäàíà äèôôåðåíöèðóåìàÿ ôóíêöèÿ áåç êðèòè÷åñêèõ òî÷åê, òî
êîìïîíåíòû ñâÿçíîñòè ïîâåðõíîñòåé óðîâíÿ ïîðîæäàþò ñëîåíèå êîðàçìåðíîñòè îäèí. Åñëè æå
âñå ïîâåðõíîñòè óðîâíÿ ðàññìàòðèâàåìîé ôóíêöèè ëèíåéíî ñâÿçíû, òî ñàìè ïîâåðõíîñòè óðîâíÿ
ïîðîæäàþò ãëàäêîå ñëîåíèå êîðàçìåðíîñòè îäèí.
Â ýòîì ðàáîòå ðàññìàòðèâàåòñÿ âîïðîñ î òîì, íàñêîëüêî áîãàòî ìíîæåñòâî äèôôåðåíöèðóåìûõ

ôóíêöèé áåç êðèòè÷åñêèõ òî÷åê, âñå ïîâåðõíîñòè óðîâíÿ êîòîðûõ ëèíåéíî ñâÿçíû. Ïîëó÷åíî ðå-
çóëüòàò, ÷òî ìíîæåñòâî äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé áåç êðèòè÷åñêèõ òî÷åê, äëÿ êîòîðûõ âñå
ìíîæåñòâà óðîâíåé ëèíåéíî ñâÿçíû, ÿâëÿåòñÿ çàìêíóòûì ìíîæåñòâîì â ïðîñòðàíñòâå âñåõ äèô-
ôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé.
Ïóñòü C1(Rn, R1) - ìíîæåñòâî âñåõ äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé êëàññà C1. Íà ìíîæåñòâå

C1(Rn, R1) ââåäåì ñëàáóþ (C1 - êîìïàêòíî-îòêðûòóþ) òîïîëîãèþ.
Ìíîæåñòâî âñåõ Cr-ãëàäêèõ îòîáðàæåíèé f : M → N îáîçíà÷èì ÷åðåç Cr(M,N), ãäå M,N -

ãëàäêèå ìíîãîîáðàçèÿ êëàññà Cr. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî r = 0, 1, 2, ...
Ñëàáàÿ òîïîëîãèÿ (Cr-êîìïàêòíî-îòêðûòàÿ òîïîëîãèÿ) â Cr(M,N) ïîðîæäàåòñÿ ìíîæåñòâàìè,

îïðåäåëÿåìûìè ñëåäóþùèì îáðàçîì.
Ïóñòü f ∈Cr(M,N) è ïóñòü (ϕ,U), (ψ, V ) - êàðòû ìíîãîîáðàçèé M,N . Ïóñòü, äàëåå, K ⊂U -

êîìïàêòíîå ìíîæåñòâî, òàêîå, ÷òî f(K) ⊂V ; ïóñòü, 0 < ε<∞.
Ïðåäáàçèñíóþ îêðåñòíîñòü

ℵr(f ; (ϕ,U), (ψ, V ),K, ε) (1)

ñëàáîé òîïîëîãèè îïðåäåëÿåòñÿ êàê ìíîæåñòâî òàêèõ Cr-îòîáðàæåíèé g : M → N , ÷òî g(K) ⊂V
è äëÿ ëþáûõ x ∈ ϕ(K), k = 0, ..., r,

‖Dk(ψfϕ−1)(x)-Dk(ψgϕ−1)(x)‖<ε.
Ýòî îçíà÷àåò, ÷òî ëîêàëüíûå ïðåäñòàâëåíèÿ îòîáðàæåíèé f, g âìåñòå ñ èõ ïåðâûìè r ïðîèçâîä-
íûìè ðàçëè÷àþòñÿ íå áîëåå, ÷åì íà ε â êàæäîé òî÷êå êîìïàêòíîãî ìíîæåñòâà K.
Ñëàáàÿ òîïîëîãèÿ â Cr(M,N) ïîðîæäàåòñÿ ìíîæåñòâàìè (1); ýòèì îïðåäåëÿåòñÿ òîïîëîãè÷å-

ñêîå ïðîñòðàíñòâî Cr
W (M,N). Îêðåñòíîñòüþ òî÷êè f ïî îòíîøåíèþ ê ýòîé òîïîëîãèè ÿâëÿåòñÿ,

òàêèì îáðàçîì, âñÿêîå ìíîæåñòâî, ñîäåðæàùåå ïåðåñå÷åíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà ìíîæåñòâ òèïà (1).
Â äàííîé ðàáîòå êà÷åñòâå ìíîãîîáðàçèÿ N ìû ðàññìàòðèâàåì îäíîìåðíîå ìíîãîîáðàçèå R1

è ïîëàãàåì, ÷òî r = 1. Ïðîñòðàíñòâî C1(Rn, R1) ðàññìàòðèâàåòñÿ ñî ñëàáîé òîïîëîãèåé (Cr-
êîìïàêòíî-îòêðûòîé òîïîëîãèåé). Èçâåñòíî, ÷òî ïðîñòðàíñòâî Cr(M,N) ñî ñëàáîé òîïîëîãèåé
èìååò ñ÷åòíóþ áàçó.
Îáîçíà÷èì ÷åðåç LS(Rn, R1) ìíîæåñòâî ñóáìåðñèé, äëÿ êîòîðûõ âñå ïîâåðõíîñòè óðîâíÿ ëè-

íåéíî ñâÿçíî.

Òåîðåìà 1. Ìíîæåñòâî LS(Rn, R1) ÿâëÿåòñÿ çàìêíóòûì ïîäìíîæåñòâîì ïðîñòðàíñòâà

C1(Rn, R1) âñåõ äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé êëàññà C1.
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