
C∗-àëãåáðè. III. Êîíñòðóêöiÿ Ãåëüôàíäà-Íàéìàðêà-
Ñiãàëà

1. Êîíñòðóêöiÿ Ãåëüôàíäà-Íàéìàðêà-Ñiãàëà
1. Íåõàé A = C[0, 1]. Âèçíà÷èìî ôóíêöiîíàë íà A íàñòóïíèì ÷èíîì:

ρ(f) =

1∫

0

f(x)dx.

(a) Ïîêàçàòè ùî ρ öå ñòàí.
(b) Ïîðàõóâàòè ÃÍÑ ïàðó (π, ξ) íàñòóïíèì ÷èíîì. Ðîçãëÿíóòè ïðîñòið

L2[0, 1], òà âçÿòè êîíñòàíòíó ôóíêöiþ ξ(t) = 1, t ∈ [0, 1]. Ïîáóäóâàòè
çîáðàæåííÿ A íà L2[0, 1] òàêèì ÷èíîì, ùîá (π, ξ) ñòàëî ÃÍÑ-ïàðîþ äëÿ
A;

(c) Ïîêàçàòè, ùî π - öå òî÷íå çîáðàæåííÿ; òîáòî:
π(f) = 0 ⇒ f = 0, f ∈ A;

(d) Ïîêàçàòè, ùî çàìèêàííÿ π(A) â ñëàáêié îïåðàòîðíié òîïîëîãi¨
öå ìàêñèìàëüíà àáåëåâà àëãåáðà ôîí Íåéìàíà. Îïèñàòè ¨¨.

2. Íåõàé A = Mn(C). Ïîêàçàòè, ùî äëÿ äîâiëüíîãî ñòàíó φ ó öié àëãåáði
ìîæíà ïiäiáðàòè åëåìåíò h òàêèé, ùî:

(a) trace(h) = 1;
(b) φ(x) = trace(hx), x ∈ A.
Ïîêàçàòè, ùî ñòàí ÷èñòèé òîäi i òiëüêè òîäi êîëè h öå ïðîåêòîð

ðàíãó 1. Ïîáóäóâàòè âiäïîâiäíå çîáðàæåííÿ àëãåáðè.


