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О некоторых экстремальных задачах теории аппроксимации
функций в комплексной плоскости

Среди экстремальных задач теории аппроксимации особый интерес представля-
ет вычисление точных значений различных n-поперечников классов функций и по-
строение наилучших линейных методов приближения. Данное сообщение продолжа-
ет указанную тематику. Приведем один из полученных результатов. Пусть UR :=
{z ∈ C : |z| < R}, R ≥ 1, U := U1; A(UR) — множество аналитических в UR функций.
Через Lp := Lp(U), 1 ≤ p < ∞, обозначим пространство комплекснозначных в U

функций f, для которых ‖f‖Lp =
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< ∞. Пусть γ(|z|) — неко-

торая неотрицательная измеримая в U функция; Lp,γ := Lp(U, γ) — пространство
комплекснозначных в U функций f, для которых γ1/pf ∈ Lp и ‖f‖Lp,γ = ‖γ1/pf‖Lp .
Под Bp,γ := Bp(U, γ) понимаем пространство функций f ∈ A(U) таких, что f ∈ Lp,γ.
Символом Hp,R := Hp(UR) обозначим пространство Харди. Полагаем, что Ψ(t), t ≥ 0,
— произвольная непрерывная возрастающая функция такая, что Ψ(0) = 0. Пусть
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где m ∈ N; ω2(ϕ, t)Hp,R
, t ≥ 0, — модуль непрерывности второго порядка функции

ϕ ∈ Hp,R; αn,m := n(n− 1)...(n−m + 1), n ≥ m.
Теорема. Пусть R ≥ 1; 1 ≤ p < ∞; n,m ∈ N, n > m, и мажоранта Ψ(t) при

0 < t ≤ π/2 удовлетворяет ограничению

Ψ(λt)

Ψ(t)
≥

{
1− 2 sin(λπ)/(λπ), 0 < λ < 2,
2(1− 1/λ), λ ≥ 2. (1)

Тогда имеют место следующие равенства
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где bn, d
n, dn, δn соответственно бернштейновский, гельфандовский, колмогоровский,

линейный n-поперечники.
Ограничению (1) удовлетворяет, например, функция Ψ∗(t) = t2/(π−2).


