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δ-íîðìàëüíiñòü â îêîëi íåêðèòè÷íî¨ òî÷êè àëãåáðè÷íîãî
ìíîãîâèäó ùîäî äèñêðèìiíàíòà ìíîãî÷ëåíà

Íåõàé ôóíêöiÿ L(λ, a, k) ¹ ìíîãî÷ëåíîì ñòåïåíÿ n, n ≥ 2, çà çìiííèìè λ òà k,
à ñàìå L(λ, a, k) ≡ λn + B1(k)λn−1 + . . . + Bn(k) + a1k
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s ∈ R, a = (a1, . . . , ap) ∈ Rp,

k = (k1, . . . , kp) ∈ Zp. Ââàæà¹ìî, ùî êîåôiöi¹íòè Bj
s � äîâiëüíi ôiêñîâàíi ÷èñëà, à

âåêòîð ïàðàìåòðiâ a íàëåæèòü àëãåáðè÷íîìó ìíîãîâèäó, ÿêèé çàäà¹òüñÿ ðiâíÿííÿì
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p = 0, (1)

ó ïðîñòîði Rp, äå αs �äiéñíi ôiêñîâàíi ÷èñëà, d�íàòóðàëüíå ÷èñëî.
Ðîçãëÿäà¹òüñÿ ïèòàííÿ ïðî ìîæëèâiñòü îöiíêè çíèçó ñòåïåíåì k̃−δ âåëè÷èíè D(·, k),

k ∈ Zp, íà ìíîãîâèäi (1) äëÿ äåÿêîãî äiéñíîãî ÷èñëà δ, äå k̃ = (1 + k2
1 + . . . + k2

p)
1/2.

Îöiíêè òàêîãî òèïó âèêîðèñòîâóþòüñÿ äëÿ äîâåäåííÿ iñíóâàííÿ ðîçâ'ÿçêó íåëî-
êàëüíèõ êðàéîâèõ çàäà÷ äëÿ äèôåðåíöiàëüíèõ ðiâíÿíü iç ÷àñòèííèìè ïîõiäíèìè. Öi
îöiíêè ðîçãëÿíóòî ó ìîíîãðàôi¨ [2] äëÿ âèïàäêó íåçàëåæíèõ ïàðàìåòðiâ a1, . . . , ap òà
ó ðîáîòi [1] � äëÿ âèïàäêó îäíîâèìiðíîãî ãëàäêîãî ìíîãîâèäó (ãëàäêî¨ êðèâî¨).

Íåõàé òî÷êà a0 ∈ Rp íàëåæèòü ìíîãîâèäó (1) i ¹ íåêðèòè÷íîþ òî÷êîþ ôóíêöi¨ R.
Íåõàé, íàïðèêëàä, ∂apR(a)|a=a0 6= 0. Òîäi â äåÿêîìó îêîëi U òî÷êè a0 ìíîãîâèä (1)
ìîæíà îäíîçíà÷íî çàäàòè ÿê ãðàôiê äåÿêî¨ ôóíêöi¨ ap = f(a1, . . . , ap−1). Òàêèì ÷è-
íîì, ðiâíÿííÿ (1) çàäà¹ (p− 1)-âèìiðíó ïîâåðõíþ M , äå M = {a ∈ U : R(a) = 0}.

Îçíà÷åííÿ 1. Òî÷êà a iç Rp íàçèâà¹òüñÿ δ-íîðìàëüíîþ, ÿêùî äëÿ âñiõ (êðiì
ñêií÷åííî¨ êiëüêîñòi) âåêòîðiâ k ∈ Zp âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü |D(a, k)| ≥ k̃−δ.

Îçíà÷åííÿ 2. Àëãåáðè÷íèé ìíîãîâèä M íàçèâà¹òüñÿ δ-íîðìàëüíèì, ÿêùî ìàé-
æå âñi (ñòîñîâíî ìiðè Ëåáåãà íà M) éîãî òî÷êè ¹ δ-íîðìàëüíèìè.

Òåîðåìà. Íåõàé iñíóþòü äiéñíi ñòàëi C > 0 òà ψ, ùî äëÿ áóäü-ÿêîãî (ξ, η) ∈ Z2

âèêîíóþòüñÿ íåðiâíîñòi
∣∣∣

d∑
m=0

(−1)mαθ(q,m)ξ
mηd−m

∣∣∣ ≥ C (|ξ| + |η|)ψ, q = 1, . . . , p − 1,
äå θ(q,m) = (0, . . . , 0︸ ︷︷ ︸

q−1

, d−m, 0, . . . , 0,m) ∈ Zp
+. Òîäi ìíîãîâèä M ¹ δ-íîðìàëüíèì ïðè

δ > (n− 1)(n(d− ψ) + dp− n).
Äîñëiäæåííÿ ïiäòðèìàíi ÄÔÔÄ Óêðà¨íè (Äîãîâið Ô-25/108).
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