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Оценки аппроксимации элементов гильбертова пространства 
подпространствами, порожденными заданным разложением единицы 
 

Пусть Н –  гильбертово пространство, в котором задано разложение единицы { } );(ssE ∞−∞∈  
(см., напр., [1, § 67]). Будем рассматривать задачу приближения элементов Н 
подпространствами вида 

Wσ = ,  σ > 0. 
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Для f ∈ H положим  Еσ
 (f )  =  ||gf||inf

Wg
−

σ∈
. 

Заданное разложение единицы порождает группу унитарных операторов 
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и самосопряженный оператор 
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Теорема 1. Для любого f ∈ H и  любого σ > 0 справедливо неулучшаемое неравенство 
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Теорема 2. Для любого r ∈ N, любого σ > 0  и любого f ∈ D(Ar) справедливо 
неулучшаемое неравенство 
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Полученные неравенства являются аналогами неравенств, полученных Н.И. Черных [2], 
[3] и В.Ю. Поповым [4] для наилучших L2-приближений функций тригонометрическими 
полиномами и целыми функциями экспоненциального типа σ. 
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