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Найкращi бiлiнiйнi наближення функцiй багатьох змiнних з
класiв Бєсова

Нехай Lq(π2d), q = (q1, q2) — множина функцiй f(x, y), x, y ∈ πd =
d∏

j=1
[−π; π) зi

скiнченною змiшаною нормою

‖f(x, y)‖q1,q2 = ‖‖f(·, y)‖q1‖q2 , 1 ≤ q1, q2 ≤ ∞,

де спочатку обчислюється норма в просторi Lq1(πd) по змiннiй x ∈ πd, а потiм вiд
результату по змiннiй y ∈ πd в просторi Lq2(πd).

Для f ∈ Lq(π2d), ui ∈ Lq1(πd) i vi ∈ Lq2(πd) позначимо

τM(f)q1,q2 = inf
ui(x),vi(y)

‖f(x, y)−
M∑

i=1

ui(x)vi(y)‖q1,q2

— найкраще бiлiнiйне наближення функцiї f(x, y). Для функцiонального класу F
покладаємо

τM(F )q1,q2 = sup
f∈F

τM(f)q1,q2 . (1)

В доповiдi мова буде йти про поведiнку величин (1) при умовi, що f(x) ∈ F , а
τM(f)q1,q2 визначається для функцiй 2d змiнних виду f(x − y), x, y ∈ πd. В якостi
класiв F розглядаються класи функцiй багатьох змiнних Br

p,θ, 1 ≤ p, θ ≤ ∞, r > 0,
якi були введенi О.В. Бєсовим [1]. Наведемо одержаний результат.

Теорема. Нехай 1 ≤ θ, q2 ≤ ∞. Тодi

τM(Br
p,θ)q1,q2 ³





m−r/d+1/p−1/q1 , 1 ≤ p ≤ q1 ≤ 2, r > d(1/p− 1/q1),
m−r/d, 2 ≤ p ≤ q1 ≤ ∞, r > d/2 або 2 ≤ q1 ≤ p ≤ ∞, r > 0,
m−r/d+1/p−1/2, 1 ≤ p < 2 < q1 ≤ ∞, r > d/p.

Зауважимо, що у випадку θ = ∞ вiдповiднi результати для класiв Br
p,∞ = Hr

p , де
Hr

p — класи С.М. Нiкольського [1], одержанi В.М. Темляковим [2].
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