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Доминантная эргодическая теорема в пространствах Лоренца
Λψ измеримых функций на [0, +∞)

Пусть µ — мера Лебега на полупрямой [0, ∞), S(0, ∞) — пространство всех изме-
римых по Лебегу функций на (0,∞) для которых функция распределения nf (y) не
равна тождественно +∞, f ∗ — убывающая перестановка функции f ∈ L1(0, +∞) +
L∞(0, +∞), E — симметричное пространство в S0(0,∞).

Для абсолютного L1 − L∞ сжатия T положим:

BT f = sup
n≥1

1

n

n−1∑

k=0

T k|f |.

Рассмотрим пространство Лоренца Λψ где ψ(t) — возрастающая, вогнутая на
[0, +∞) функция (ψ(0) = 0), то есть пространство функций из S(0,∞), удовлетво-
ряющих условию:

‖f‖Λψ
=

∞∫

0

f ∗(t)dψ(t) < ∞.

Пусть στ : S(0, ∞) → S(0, ∞):

στ = f
(

t

τ

)
, τ > 0

оператор растяжения, и Mψ(s) — функция растяжения ψ(t).
Теорема Если ‖στ‖Λψ

= Mψ(τ) = o(τ), при τ →∞, то

‖BT f‖Λψ
≤

1∫

0

Mψ

(
1

τ

)
dτ · ‖f‖Λψ

.


