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Узагальнена бета-функція 
 

За останні роки значною мірою посилився інтерес до запровадження та вивчення нових 
узагальнень спеціальних функцій. Зокрема запроваджуються узагальнення гіпергеометричних 
функцій, гамма та бета функцій, функцій Лежандра та ін.[2] Такі функції дозволяють 
розв’язувати нові складніші задачі математичної фізики, теорії ймовірностей, математичної 
статистики та інших наук. 

Запровадимо ( )−βτ , узагальнену бета функцію у вигляді: 
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де cba ,,  -комплексні параметри, ,0ReRe >> bc  ,0)Re( >+ ha  ,0)Re( >+ hb  ,arg π<v  

{ } ,, R⊂βτ  ,0,0 >> βτ  ,1<− βτ  ,...,2,1,0 −−≠c  ,0Re >d  −)(,
12 zF βτ ( )−βτ , узагальнена 

гіпергеометрична функція Гаусса [1]. 
Зауважимо, що при 1,,0 ==== βτcba  формула (1) перетвориться в означення добре 

відомої бета функції ),( hdB . 
Лема1. Для функції  βτ ,B  мають місце наступні рекурентні співвідношення: 
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