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(o)-топология в *-алгебрах измеримых операторов

ПустьM — алгебра фон Неймана, S(M) и LS(M) — ∗-алгебры измеримых и ло-
кально измеримых относительноM операторов [2], [3], t(M) —топология сходимости
локально по мере в LS(M), th(M) — топология в LSh(M), индуцируемая топологией
t(M), to(M) — (o)-топология в LSh(M).

Теорема 1. (i) th(M) ≤ to(M) в том и только в том случае, когда M имеет
конечный тип;

(ii) th(M) = to(M) в том и только в том случае, когдаM — σ-конечная алгебра
конечного типа.

Если M — полуконечная алгебра фон Неймана, τ — точный нормальный полуко-
нечный след на M, S(M, τ) — ∗-алгебра τ -измеримых операторов, то обозначим че-
рез t(M, τ) топологию в S(M, τ), индуцируемую топологией t(M) из LS(M). Наряду
с топологией t(M, τ) в ∗-алгебре S(M, τ) рассматривается топология tτ сходимости
по мере [1] и топологии tτl и twτl τ -локальной и слабой τ -локальной сходимости по
мере [4]. ЕслиM = B(H), τ = tr, то топология tτl совпадает с сильной операторной
топологией, а топология twτl — со слабой операторной топологией.

Теорема 2. twτl ≤ tτl ≤ t(M, τ) ≤ tτ , причем все неравенства могут быть
строгими.

Теорема 3. Следующие условия эквивалентны: (i) twτl = t(M, τ); (ii) tτl =
t(M, τ); (iii) M имеет конечный тип.

Обозначим через toτ (M) (o)-топологию в Sh(M, τ), через thτ — сужение топологии
tτ на Sh(M, τ), через thτl (соответственно, thwτl ) топологию в Sh(M, τ), индуцируе-
мую топологией tτl (соответственно, топологией twτl) из S(M, τ).

Теорема 4. thwτl ≤ thτl ≤ toτ (M).
В случае τ(I) < ∞, имеют место равенства thwτl = thτl = toτ (M) = thτ . Если же

τ(I) = ∞, то равенство thτl = toτ (M) неверно даже в коммутативном случае.
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