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Об эквивалентных базисах 

 
Пусть X банахово пространство с нормой ⋅ . Систему { } Xxx Nnn ⊂≡ ∈  назовем 

невырожденной если Nnxn ∈∀≠ ,0 . Положим 
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xK  назовем пространствам коэффициентов системы x .  

         Утверждение 1. Пусть x  невырожденная система. Тогда xK  относительно обычных опе-
раций сложения, умножения на скаляр и нормы 
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является банаховым.  
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nnKxK xxгдеxTXKT αα  назовем коэффициентным операто-

ром. 
          Утверждение 2. Пусть Xx ⊂  невырожденная система, xK  соответствующее простран-

ство коэффициентов, XKT xK →:  коэффициентный  оператор. x  образует базис в X  только 

тогда, когда KT  является изоморфизмом между xK  и X . 

          Пусть Xx ⊂  базис с сопряженной системой { } *** Xxx Nnn ⊂≡ ∈ .  

          Систему { } Xyy Nnn ⊂≡ ∈  назовем  σ  - близкой к x , если выражение  
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порождает  вполне непрерывный в X  оператор. 
         Теорема 1. Пусть x  базис в X  и y  σ  - близка к нему. Тогда следующие условия эквива-
лентны: 

1) y  полна; 
2) y  минимальна; 
3) y  ω  - линейно независима; 
4) y  образует изоморфный к x  базис в X ; 
5) оператор ( )TI +  обратим, где XXI →:  тождественный оператор. 

 


