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Про еквiвалентнiсть операторiв композицiї
в просторi цiлих функцiй

Нехай H = H(C) – простiр цiлих функцiй, що надiлений топологiєю компактної
збiжностi. Кожна цiла функцiя ϕ(z) породжує оператор композицiї Kϕ, який лi-
нiйно та неперевно дiє в просторi H за правилом: (Kϕf)(z) = f(ϕ(z)), z ∈ C. Рi-
знi властивостi операторiв композицiї у просторах аналiтичних в одиничному крузi
D = {z ∈ C : |z| < 1} функцiй з обмеженнями на рiст їхнього модуля (просто-
рах Хардi, Бергмана, Дiрiхле) дослiджувалися в працях Е. Нордгрiна, Д. Шапiро,
Р. Сайнга, Д Менхеса, К. Коуена, Б. Макклуер, Б. Клода. Комутацiйнi властивостi
операторiв композицiї, що дiють у просторi H(D) i породженi дробово-лiнiйними ав-
томорфiзмами одиничного круга D вивченi в працях [1], [2]. В цьому повiдомленнi
дослiдженi задачi, аналогiчнi до розглянутих у [1], [2] для операторiв композицiї у
просторi цiлих функцiй.

Добре вiдомо, що загальний вигляд конформних автоморфiзмiв комплексної пло-
щини на себе дається формулою: ϕ(z) = az+b, де a, b ∈ C, причому a 6= 0. Кожне таке
вiдображення породжує у просторi H оператор композицiї Ta,b, що дiє за правилом:
(Ta,bf)(z) = f(az + b).

Якщо a = 1, то вiдповiдний оператор T1,b = Eb, де Eb – оператор зсуву, що дiє
у просторi H. Якщо b = 0, то вiдповiдний оператор Ta,0 = La, де La – оператор
гомотетiї, що дiє в H. Сформулюємо основний результат повiдомлення.

Теорема. Нехай aj, bj ∈ C, причому aj 6= 0, j = 1, 2. Для того, щоб оператори Ta1,b1

та Ta2,b2 були еквiвалентними в просторi H необхiдно i достатньо, щоб виконувалася
одна з умов:
1) a1 = a2 = 1 i b1 = b2 = 0;
2) a1 = a2 = 1 i b1b2 6= 0;
3) a1 = a2 6= 1, b1, b2 ∈ C;
4) числа a1 та a2 були первiсними коренями з одиницi одного i того ж степеня n,
n ≥ 2, b1, b2 ∈ C.

Кожен з операторiв виду Ta,b (a, b ∈ C, a 6= 0) зводиться до оператора зсуву
Eb у випадку a = 1 або є еквiвалентним до оператора гомотетiї La, якщо a 6= 1.
Використовуючи описи комутантiв операторiв зсуву та гомотетiї в просторi H, легко
одержати опис комутанта довiльного оператора композицiї Ta,b у просторi H.
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