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Фрактальнiсть множини iнварiантних точок одного
неперервного недиференцiйовного вiдображення

В доповiдi представляються результати дослiджень фрактальностi множини
E = {x : x − f(x) = 0}, де f(x) — неперервна, нiде не диференцiйовна функцiя,

визначена рiвностями f(x) = f
( ∞∑

k=1
3−kαk

)
=

∞∑
k=1

2−kβk, αk ∈ {0, 1, 2}, βk ∈ {0, 1},

β1 =





0 при α1 (x) = 0,

1 при α1 (x) 6= 0,
βk =





βk−1 при αk (x) = αk−1 (x) ,

1− βk−1 при αk (x) 6= αk−1 (x) .

Доведено, що розмiрнiсть Хаусдорфа — Безиковича множини E є небiльшою, нiж
1

3
, знайдено

a∫
0

f(x)dx.

Нехай a ≡ ∆3
α1...αk..., тодi f(a) ≡ ∆2

β1...βk
. . ..

Отримуємо послiдовнiсть {X i
j}, j = 3βi + αi, i = 1, 2 . . ..
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21
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14
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6
X i−1

j .

a∫

0

f(x)dx = lim
n→∞

n∑

i=1

Si,

де Si визначається наступним чином.
X i−1

j → (X i
j1
i
, X i

j2
i
, X i

j3
i
), тобто в послiдовностi {X i

j} на i-му мiсцi можливе одне з
трьох значень X i

j1
i
, X i

j2
i
, X i

j3
i
.

1. Якщо X i
j1
i
, то Si = 0.

2. Якщо X i
j2
i
, то

Si = X i
0 + h
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j1
i

= X i
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3 + 1
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j1
i

= X i
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h =
i−1∑
k=1

(
1
2k

)l
, l = [ j

3
].



3. Якщо X i
j3
i
, то
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i
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j1
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4,
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3 + 1
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1 + h
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i
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3, , X i

j2
i
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1,

Si = X i
3 + 1
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4 + h
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j1
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3, X i
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i

= X i
4.
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