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Тополого-метричнi та фрактальнi властивостi деяких
узагальнень згорток Бернуллi з умовою однорiдностi

Розглядається випадкова величина

ξ =
∞∑

k=1

akτk,

де τk — незалежнi випадковi величини, якi набувають значень 0 та 1 з ймовiрностями
p0k та p1k вiдповiдно (p0k ≥ 0, p1k ≥ 0, p0k + p1k = 1), ak — члени знакододатного
збiжного ряду.

Оскiльки для випадкової величини ξ виконуються умови теореми Джессена-Вiн-
тнера, то вона має чистий розподiл (чисто дискретний, чисто абсолютно неперервний
або чисто сингулярний), причому розподiл ξ є чисто дискретним тодi, i тiльки тодi,
коли

M =
∞∏

k=1

max{p0k, p1k} > 0.

Задача знаходження необхiдних i достатнiх умов абсолютної неперервностi (рiв-
носильно сингулярностi) у загальному випадку є непростою. Але спрощується при
певних додаткових умовах на члени ряду. У випадку сингулярностi розподiлу ξ ми
цiкавимося тополого-метричними i фрактальними властивостями носiїв розподiлу
(спектра, суттєвого носiя щiльностi тощо).

Пропонуються результати дослiдження випадку, коли на ряд
∞∑

k=1

ak накладаються

додатковi умови однорiдностi, а саме, для довiльного натурального k виконується:

ak + ak+1 = rk+1, (1)

де rk =
∞∑

i=k+1

ai — залишки ряду.

Доведено, що iснує однопараметрична сiм’я рядiв, що задовольняє умову (1). Спе-
ктром випадкової величини ξ є множина неповних сум ряду з умовою (1), а саме:

∆Σ :=
{

x | x =
∑

k∈M

ak,M ∈ 2N
}

,

Множина неповних сум ряду, що задовольняє умову (1), спiвпадає з вiдрiзком [0,
1]. Вивчається поведiнка модуля характеристичної функцiї випадкової величини ξ на
нескiнченностi.


