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Про властивостi спектру структурно-подiбних мiр

Структурно-подiбна мiра µ (див. [1]) на iнтервалi [0, 1] задається парою стохасти-
чних матриць Q∗ та P наступним чином.

Зафiксуємо стохастичну матрицю Q∗ = {qk}∞k=1 = {qik}n
i=1

∞
k=1, елементи якої задо-

вольняють умову: qik ≥ q > 0. Вона задає Q∗-розбиття вiдрiзка [0, 1] таким чином:

[0, 1] =
n⋃

i1=1

∆i1 =
n⋃

i1,i2=1

∆i1i2 = · · · =
n⋃

i1,...,ik=1

∆i1i2...ik = · · · ,

де |∆i1i2...ik | =
∏k

t=1 qitt.
Розглянемо стохастичну матрицю P = {pk}∞k=1 = {pik}n

i=1
∞
k=1 з елементами pik ≥ 0.

Введемо допомiжнi мiри µ1(∆i1) = pi1, µ2(∆i1i2) = pi11pi22, ..., µk(∆i1,...,ik) = pi11pi22 · · · pikk,...
Мiра µ, асоцiйована з матрицею P , визачається таким чином: µ = limk→∞ µk.

Нехай для матрицi P виконується умова, що забезпечує точковiсть мiри µ [1, 2]:
∞∏

k=1

max
i
{pik} =

∞∏

k=1

pim
k

k > 0,

де imk - такий iндекс вектора pk, що pim
k

k := maxi{pik}. Не втрачаючи загальностi,
далi вважаємо, що для кожного вектора pk (k = 1, 2...) iснує єдиний iндекс imk .

В данiй роботi дослiджується, вiд чого залежить кiлькiсть точок у точковому
спектрi структурно-подiбної мiри µ, σpp(µ) = {x ∈ [0, 1] : µ(x) > 0}, i якою є його
структура.

Введемо такi множини: Ik = {i : pik 6= 0}, k = 1, 2, ...; та множини σ1 = {x =
∆α1α2...|α1 ∈ I1, ∀k ≥ 2 αk = imk }, σt = {x = ∆α1α2...|α1 ∈ I1, α2 ∈ I2, ..., αt ∈
It \ {imt }, ∀k > t αk = imk } для t = 2, 3...

Зауважимо, що якщо Ik = {imk : pim
k

k = 1}, то будемо вважати, що σk = ∅.
Твердження. σpp(µ) =

⋃∞
k=1 σk.

Кiлькiсть точок в точковому спектрi мiри µ залежить вiд матрицi P . Якщо, по-
чинаючи з деякого k0 ∈ N, для всiх k > k0 виконується maxi{pik} = 1. Тодi спектр
вiдповiдної мiри µ, складається зi скiнченної кiлькостi точок, а саме

|σpp(µ)| =
k0∑

t=1

|σt| =
k0∏

i=1

|Ii|.

Iнакше, спектр мiри µ складається з нескiнченної (зчисленної) кiлькостi точок.
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