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Неванлинны-Пика

Бесконечная эрмитова матрица A = ‖aij‖i,j≥0 неотрицательна, если

δn(A) := inf
‖h‖=1

n∑

i,j=0

aijhjh̄i ≥ 0, ‖h‖2 =
n∑

j=0

|hj|2, n = 0, 1, . . . . (1)

В силу монотонного убывания δn существует предел δ(A) := limn→∞ δn(A) ≥ 0. На-
зовем неотрицательную матрицу A регулярной, если δ(A) > 0, и сингулярной в про-
тивном случае.

Аналогично, последовательность векторов {fn}n≥0 в гильбертовом пространстве
называется регулярной (сингулярной), если ее матрица Грама H = ‖(fi, fj)‖ регу-
лярна (сингулярна).

Берг, Чен и Измаил [1] доказали, что последовательность степеней {xn}n≥0 регу-
лярна в пространстве L2(R, σ) в том и только том случае, если соответствующая про-
блема моментов Гамбургера неопределена. Тем самым, проблема моментов Гамбур-
гера регулярна тогда и только тогда, когда она неопределена.

В [2] исследована регулярность последовательности функций {(1 − z̄nz)−1}n≥0 в
пространстве Харди H2(иными словами, регулярность специальной интерполяцион-
ной проблемы Неванлинны–Пика).

Теорема 1 Пусть {zn} удовлетворяет условию Бляшке, B(z) – соответствующее
произведение Бляшке. Последовательность {(1− z̄nz)−1} регулярна в пространстве
H2 в том и только том случае, если мера

ν({zn}) = |B′(zn)|−2 (2)

есть мера Карлесона в единичном круге.

Построены примеры сингулярных последовательностей такого вида, при этом соот-
ветствующие проблемы Неванлинны–Пика имеют бесконечное множество решений.
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