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2-простi областi Оре стабiльного рангу 1

В роботi [1] показано, що проста область Безу є областю елементарних дiльникiв
тодi i тiльки тодi, коли вона є 2-простою. В данiй роботi показано, що над 2-простою
областю Оре стабiльного рангу 1 довiльна повна матриця еквiвалентна канонiчнiй
дiагональнiй матрицi.

Означення 1 Кiльце R без дiльникiв 0 називається областю Оре, якщо для довiль-
них ненульових елементiв a, b ∈ R виконується aR

⋂
bR 6= {0} i Ra

⋂
Rb 6= {0}.

Означення 2 Кiльце R є називається кiльцем стабiльного рангу 1, якщо для до-
вiльних елементiв a, b ∈ R таких, що aR + bR = R, iснують t ∈ R i u ∈ U(R) такi,
що a + bt = u [2].

Означення 3 Матрицi А i В назвемо еквiвалентними над областю R, якщо iсну-
ють зворотнi матрицi P i Q над R вiдповiдних розмiрiв такi, що B = PAQ.

Нехай R — проста область. Тодi для довiльного ненульового елемента a ∈ R отри-
маємо RaR = R, тобто iснують елементи u1, u2, ...un; v1, v2, ...vn ∈ R такi, що

u1av1 + u2av2... + unavn = 1.

Якщо для всiх ненульових елементiв a ∈ R iснує натуральне число n таке, що
u1av1 + · · ·+unavn = 1, причому число n є найменше зi всiх можливих, тодi кiльце R
називається n-простим. Зокрема, область R є 2-простою тодi i тiльки тодi, коли для
довiльного ненульового елемента a ∈ R iснують елементи u1, u2; v1, v2 ∈ R такi, що
u1av1 + u2av2 = 1.

Означення 4 Квадратна матриця A над областю Оре називається повною, якщо
вона не є дiльником нуля.

Твердження 1 Нехай R — 2-проста область Оре стабiльного рангу 1. Тодi для

кожної повної матрицi A другого порядку iснує рядок (1, u) i стовпчик
(

e
f

)
,

u, e, f ∈ R, причому u- зворотнiй елемент i

(1, u)A

(
e
f

)
= 1.

Теорема 1 Для довiльної повної матрицi A iснують такi зворотнi матрицi P,Q
що

PAQ =




1 0 . . . 0 0
0 1 . . . 0 0

0 0
. . . 0 0

0 0 . . . 1 0
0 0 . . . 0 ∆




.
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