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Iнтегральнi перетворення узагальнених степеневих рядiв

Запровадження узагальнених моментних зображень для послiдовностей компле-
ксних чисел, номери членiв яких є цiлими числами, виявляється ефективним для
встановлення iнтегральних зображень твiрних функцiй послiдовностей запровадже-
них узагальнених моментiв.

Теорема. Нехай для заданої послiдовностi {sn}+∞
−∞ комплексних чисел iснує при-

наймнi одне узагальнене моментне зображення вигляду

sk+l =
∫

Γ

ak(ζ)bl(ζ)dµ(ζ)

на вiдшукуванiй множинi Γ з мiрою dµ(ζ) на нiй та вiдшукуваними послiдовностями
{ak(ζ)}+∞

−∞ i {bl(ζ)}+∞
−∞ з простору L2(Γ; dµ(ζ)).

Покладемо

Am(z, ζ) =
+∞∑

k=0

am+k(ζ)zk, |z| < dm; Bm(w, ζ) =
+∞∑

l=0

bm+l(ζ)wl, |w| < qm;

Cm(z, ζ) =
+∞∑

k=1

am−k(ζ)z−k, |z| > cm; Dm(w, ζ) =
+∞∑

l=1

bm−l(ζ)w−l, |w| > pm;

де m = 0,±1,±2, ..., 0 < cm < dm, 0 < pm < qm; ряди будемо вважати рiвномiрно
збiжними на множинi Γ. Тодi для функцiй

hm(z) =
+∞∑

ν=−∞
sm+νz

ν , ρm < |z| < rm,

будуть iстинними iнтегральнi зображення

hm(z) =
∫

Γ

[A0(z; ζ) + C0(z; ζ)] bm(ζ)dµ(ζ),

zhm(z)− whm(w)

z − w
=

∫

Γ

[Am(z; ζ)B0(w; ζ)− Cm(z; ζ)D0(w; ζ)] dµ(ζ) =

=
∫

Γ

[A0(z; ζ)Bm(w; ζ)− C0(z; ζ)Dm(w; ζ)] dµ(ζ)

у спiльних кругових кiльцях збiжностi.


