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Теорема о поперечнике шара в пространствах отображений 
 
Важную роль в теории приближений играет введенное А.Н. Колмогоровым  понятие 
поперечника множества в нормированном пространстве, позволяющее сравнивать 
аппроксимативные свойства подпространств заданной размерности. При получении оценок 
снизу поперечников по Колмогорову во многих случаях использовалась теорема о поперечнике 
шара. 
Обратимся к задачам аппроксимации функций, значения которых принадлежат заданному 
линейному нормированному пространству. Пусть Q – некоторое множество и X – некоторое 
нормированное пространство функций f : Q → R c нормой 
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Через  будем обозначать пространство L с нормой  ( YQ,LX )
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Наилучшим приближением функии f ∈ ( )YQ,LX  подпространством G в метрике пространства 
 называется величина ( YQ,LX )
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а наилучшим приближением множества M подпространством G – величина   
                                          Е (M, G)  =  Е ( f ,G)  . Y)(Q,LX
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Для сравнения аппроксимативных свойств некоторых совокупностей подпространств 
пространства  В.Ф. Бабенко и С.А. Пичуговым были введены понятие слабой 
размерности и понятие соответствующих (слабых) поперечников. Так соотношением 
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определяется слабый n-поперечник по Колмогорову класса M  в пространстве Х. 
Пусть 

Y)(Q,LX⊂

1n1,..., +ϕϕ  - линейно независимая система функций из X и пусть { }1n11n ,...,spanG ++ = ϕϕ , 
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для слабых поперечников аналогом теоремы о поперечнике шара. 
         Теорема. Для любого , любого  и произвольного Nn∈ 0ρ > ,1yY,y
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