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Знайдено групу еквiвалентностi 𝐺∼
ℱ̄ класу ℱ̄ (1+2)-вимiрних вироджених рiвнянь Фоккера–

Планка загального вигляду

𝑢𝑡 = 𝐵(𝑡, 𝑥, 𝑦)𝑢𝑦 +𝐴2(𝑡, 𝑥, 𝑦)𝑢𝑥𝑥 +𝐴1(𝑡, 𝑥, 𝑦)𝑢𝑥 +𝐴0(𝑡, 𝑥, 𝑦)𝑢+ 𝐶(𝑡, 𝑥, 𝑦),

де 𝐴0, 𝐴1, 𝐴2, 𝐵, 𝐶 — довiльнi гладкi функцiї змiнних (𝑡, 𝑥, 𝑦) з 𝐴2𝐵𝑥 ̸= 0, та доведено,
що цей клас нормалiзований. Нормалiзацiю класу ℱ̄ та його групу еквiвалентностi 𝐺∼

ℱ̄
використано для обчислення групи еквiвалентностi класу ℱ , що складається з рiвнянь

𝑢𝑡 + 𝑥𝑢𝑦 = |𝑥− 𝛼|𝛽𝑢𝑥𝑥,

параметризованих довiльними сталими 𝛼 i 𝛽. Цi рiвняння мають широкий спектр застосу-
вань в теоретичнiй бiологiї, зокрема для опису еволюцiї клiтинних популяцiй.

Калiбруючи 𝛼 до нуля широкою пiдмножиною групоїда дiї групи 𝐺∼
ℱ , отримаємо клас ℱ ′

рiвнянь вигляду

𝑢𝑡 + 𝑥𝑢𝑦 = |𝑥|𝛽𝑢𝑥𝑥,

де 𝛽 залишається єдиним довiльним елементом. Клас ℱ ′ зручний для розв’язання задачi
групової класифiкацiї, а групова класифiкацiя класу ℱ зводиться до групової класифiкацiї
класу ℱ ′. Через вкладення ℱ ′ в ℱ̄ обчислено групу еквiвалентностi 𝐺∼

ℱ ′ i проведено групову
класифiкацiю класу ℱ ′ з точнiстю до 𝐺∼

ℱ ′-еквiвалентностi.
Рiвняння ℱ ′

0: 𝑢𝑡 + 𝑥𝑢𝑦 = 𝑢𝑥𝑥 виокремлюється серед наведених вище своїми чудовими
симетрiйними властивостями. Його суттєва алгебра лiївської iнварiантностi g0 нерозв’язна
i має специфiчну структуру, яку нiколи не вивчали в рамках пiдалгебраїчного аналiзу. З
метою проведення лiївських редукцiй рiвняння ℱ ′

0 побудовано оптимальнi системи одно- та
двовимiрних пiдалгебр алгебри g0.


