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1. Áàçîâi âiäîìîñòi
1. Ïîêàçàòè, ùî àëãåáðà ôóíêöiéA = C([−1, 1]) ç íîðìîþ ‖f‖ = sup|t|≤1 |f(t)|

òà iíâîëþöi¹þ f∗(t) = f(−t) ¹ áàíàõîâà àëãåáðà àëå íå C∗-àëãåáðà.
2. Ïîêàçàòè, ùî êîíâîëþòèâíà àëãåáðà A = l1(Z) (îïåðàöiÿ ìíîæåííÿ �

çãîðòêà ïîñëiäîâíîñòåé) ç íîðìîþ ‖c‖ =
∑

n∈Z |c(n)| òà iíâîëþöi¹þ c∗(n) =
c(−n) ¹ áàíàõîâà àëãåáðà àëå íå C∗-àëãåáðà.

3. Ïîêàçàòè, ùî äëÿ äîâiëüíî¨ ëîêàëüíî êîìïàêòíî¨ àáåëåâî¨ ãðóïè G ¨¨
êîíâîëþòèâíà àëãåáðà L1(G) íå ¹ C∗-àëãåáðîþ.

4. Ïîêàçàòè, ùî ó C∗-àëãåáði iñíó¹ íå áiëüøå îäíi¹¨ îäèíèöi. Íàâåñòè ïðèêëàä
àëãåáðè áåç îäèíèöi.

5. Ïîêàçàòè ùî äîâiëüíó C∗-àëãåáðó A ìîæíà óíiòàëiçóâàòè (ðîçøèðèòè äî
C∗-àëãåáðè ç îäèíèöåþ Ã ), òàêèì ÷èíîì ùîá Ã/A ' C. Íåõàé K(H) öå
àëãåáðà êîìïàêòíèõ îïåðàòîðiâ â íåñêií÷åííîâèìiðíîìó ãiëüáåðòîâîìó
ïðîñòîði H. Îïèñàòè K̃(H)?

2. Ïðîñòîðè ìàêñèìàëüíèõ iäåàëiâ.
1. Îïèñàòè ìàêñèìàëüíi iäåàëè ó êiëüöÿõ: Z, k[X, Y ], k[[X]] � êiëüöå ñòåïåíåâèõ

ðÿäiâ (k�àëãåáðà¨÷íî çàìêíóòå ïîëå).
2. Îïèñàòè ìàêñèìàëüíi iäåàëè àëãåáð: C, C(X) - àëãåáðà îáìåæåíèõ êîìïëåêñíèõ

ôóíêöié íà êîìïàêòi X.
3. Íàâåñòè ïðèêëàä íåêîììóòàòèâíî¨ áàíàõîâî¨ àëãåáðè ó ÿêié íå ìà¹ âëàñíèõ

iäåàëiâ êðiì {0}.
4. Ïîêàçàòè, ùî ÿêùî C∗-àëãåáðà ìiñòèòü iäåìïîòåíò e (e2 = e), âiäìiííèé

âiä 0 i 1, òî ïðîñòið ìàêñèìàëüíèõ iäåàëiâ íåçâ'ÿçíèé.
5. Ïîêàçàòè, ùî ïðîñòið ìàêñèìàëüíèõ iäåàëiâ êîíâîëþòèâíî¨ àëãåáðè l1(Z)

ãîìåîìîðôíèé S1.


