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Задача о произведении внутренних радиусов неналегающих
областей в круге

В задачах о неналегающих областях, как правило, рассматривались функционалы

вида J =
n∏

k=1

rγk(Bk, ak), где γk ∈ R+, k = 1, n. Внимание многих ученых привлекало

исследование на максимум данного функционала при условии, что система ненале-
гающих областей Bk, ak ∈ Bk, k = 1, n, лежит в круге UR = {w : w < R}, R ∈ R+.
Приведем здесь одно интересное утверждение. Пусть n,m, s ∈ N, n > 3, m = 2s− 1,
α, β ∈ R+. В комплексной плоскости C рассмотрим равноугловую (n, m)-лучевую си-
стему точек An,m = {ak,p}, k = 1, n, p = 1,m, такую, что |ak,p| < R, и произвольный
набор взаимно неналегающих областей Bk,p, ak,p ∈ Bk,p ⊂ UR, k = 1, n, p = 1,m. Для
упрощения выкладок положим R = 1. Обозначим далее "управляющие" функцио-
налы

M (1)(An,m) :=
n∏

k=1

s∏
p=1

χ
(|ak,2p−1|n2

) |ak,2p−1|,

M (2)(An,m) :=
n∏

k=1

s−1∏
p=1

χ
(|ak,2p|n2

) |ak,2p|.

Тогда имеет место неравенство
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rβ(Bk,2p, ak,2p) 6
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где области G1, G2, G3, G4 — круговые области, а точки 1, i, −1, −i — полюсы
квадратичного дифференциала

Q(w)dw2 =
(β − α)w4 − 2(β + α)w2 + (β − α)

(w4 − 1)2
dw2.


