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Обобщённая проблема делителей над кольцом целых
гауссовых чисел

Пусть τ(a1, . . . , ak; α) означает количество представлений целого гауссового числа
α в виде α = δa1

1 , . . . , δak
k , где k ≥ 2 и 1 ≤ a1 ≤ . . . ≤ ak заданные натуральные числа;

δ1 . . . , δk - целые гауссовые числа.
Под общей проблемой делителей над кольцом целых гауссовых чисел Z[i] мы будем

понимать проблему оценивания сумматорной функци

T (x; a1, . . . , ak) :=
∑

N(α)≤x

τ(a1, . . . , ak; α) (1)

Для 0 ≤ φ
(j)
1 < φ

(j)
2 ≤ π

2
, j = 1, . . . , `, ` ≤ k мы обозначим через Sj сектор

Sj(φ1, φ2) :=
{

α ∈ Z[i] | φ
(j)
1 ≤ arg α ≤ φ

(j)
2

}
, 1 ≤ j ≤ ` (2)

Цель нашего доклада показать, как можно исследовать, с помощью аппарата
дзета-функций Гекке[1], задачу оценивания остаточного члена в асимптотической
формуле для суммы

T (x; a− 1, . . . , ak; Sk(`)) =
∑

N(α)≤x

∑
δ

a1
1 ···δak

k =α
δj∈Sj , j=1,...,`

1 (3)

Для случая k = 2, ` = 1 мы получаем верхние и нижние оценки остаточного члена
в рассматриваемой задаче, равномерные по секторам S(φ1, φ2), если φ2−φ1 � x−

1
3
+ε,

ε > 0 - произвольное малое.
Кроме того, мы изучаем распределение целых гауссовых чисел с делителями в

узких секторах и в арифметических прогрессиях.
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