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О базисности близких систем 
 
          Известны много результатов относительно базисности близких  в том или ином смысле 
систем в банаховых  пространствах  (см. напр. [ ]2;1  ) . Приведем некоторое обобщение резуль-
тата,приведенного в монографии [ ]3  . Примем следующие определения. 
         Определение 1. Систему { } HNnn ⊂∈ϕ  назовем  ω -линейно независимой в гильбертовом 

пространстве Н,если из∑
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         Определение 2. Системы { } { } HNnnNnn ⊂∈∈ ψϕ ;   назовем pK - квадратично  близкими,  если  
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где ⋅ -норма в H . 

         Определение 3. Базис { } Nnn ∈ϕ  в H назовем q-базисом , если для  { } ,)(: *
qNnn lxHx ∈∈∀ ∈ϕ  

где { } HNnn ⊂∈
*ϕ сопряженная  к { } Nnn ∈ϕ  система . 

          Теорема 1. Пусть { } Nnn ∈ϕ  q-базис в Н и { } HNnn ⊂≡Ψ ∈ψ  pK -близкая к нему систе-

ма, .111
=+

qp
 Тогда следующие утверждения эквивалентны: 

1) Ψ   полна; 
2) Ψ   минимальна; 
3) Ψ  ω -линейно независима; 
4) Ψ   образует базис в Н . 
         В частности при р=2 получаем 
         Следствие 1. Пусть { } Nnn ∈ϕ  базис Рисса в Н и { } HNnn ⊂∈ψ  2K -квадратично близка к нему 
система . Тогда относительно системы { } Nnn ∈ψ  справедливо утверждение теоремы 1. 
         Это следствие усиливает результат из  работы [ ]3  . 
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