
Український математичний конгрес – 2009

I.В. Кальчук, У.З. Грабова (Волинський нацiональний унiверситет, Луцьк, Україна)

Наближення функцiй з класiв W r
∞ тригармонiйними

iнтегралами Пуассона1

Нехай C — простiр 2π-перiодичних неперервних функцiй з нормою
‖f‖C = max

t
|f(t)|, L∞ — простiр 2π–перiодичних вимiрних iстотно обмежених функ-

цiй з нормою ‖f‖∞ = ess sup
t

|f(t)|, L — простiр 2π-перiодичних сумовних на перiодi

функцiй, де норма задана наступним чином ‖f‖L =
π∫
−π
|f(t)|dt.

Через W r
∞ позначимо множину 2π-перiодичних функцiй, якi мають абсолютно

неперервнi похiднi до (r − 1)-го порядку включно i ‖f (r)(t)‖∞ ≤ 1.
Нехай f ∈ L. Величина
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називається тригармонiйним iнтегралом Пуассона функцiї f (див., наприклад, [1]).
Метою роботи є вивчення асимптотичної поведiнки при δ →∞ величин

E (W r
∞, I3 (δ))C = sup

f∈W r∞
‖f (x)− I3 (δ, f, x)‖C ,

Якщо в явному виглядi знайдена функцiя g (δ) = g (W r
∞; δ) така, що при δ → ∞

має мiсце асимптотична рiвнiсть E (W r
∞; I3 (δ))C = g (δ) + o (g (δ)) , то, наслiдуючи

О.I. Степанця, будемо казати, що розв’язана задача Колмогорова-Нiкольського для
класу W r

∞ i тригармонiйного iнтеграла Пуассона в метрицi простору C.
Має мiсце наступна теорема
Теорема. При δ →∞ мають мiсце рiвностi
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, 0 < r < 2 (1)
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, r > 2.

Вiдмiтимо, що рiвностi (1) i (2) дають розв’язок задачi Колмогорова–Нiкольського
для класу W r

∞ та тригармонiйного iнтеграла Пуассона в рiвномiрнiй метрицi.
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