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Апроксимацiї Паде функцiй типу Мiттаг–Леффлера

Цiлi функцiї типу Мiттаг–Леффлера визначаються степеневими рядами
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де ρ та ν — деякi невiд’ємнi параметри, i є важливими для теорiї iнтегральних пере-
творень та iнтегральних зображень функцiй в комплекснiй площинi.

Апроксиманти Паде функцiй sin z, cos z, sh z, та ch z, що можуть буди зображенi
через функцiї типу Мiттаг–Лефлера зi значеннями параметрiв ρ = 1

2
, ν = 1, ν = 2,

були дослiдженi В.К. Дзядиком [1]. Надалi автором та М.М. Чипом результати В.К.
Дзядика були частково розповсюдженi на функцiї типу Мiттаг–Леффлера загального
вигляду (для довiльних ρ та ν) (див.[2]).

В цiй роботi отримано асимптотичнi рiвностi для похибок апроксимацiй Паде фун-
кцiй типу Мiттаг–Леффлера Eρ(z; ν) при ν > 0, 0 < ρ < 1 порядкiв [N−1/N ], N ∈ N.

Теорема 1. Для похибок апроксимацiй Паде функцiй типу Мiттаг–Леффлера
Eρ(z; ν), 0 < ρ < 1, ν > 0, порядкiв [N − 1/N ], N ∈ N, мають мiсце асимптотичнi
рiвностi

Eρ(z; ν)− [N − 1/N ]f (z) = z2N HN
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, N →∞,

де HN , N = 0,∞, — визначники Ганкеля послiдовностi коефiцiєнтiв {sk}∞k=0 ряду
(1):

HN = det ‖sk+j‖N
k,j=0 N = 0,∞.

Теорема 2. В крузi KR = {z : |z| ≤ R} довiльного радiуса R > 0 для апроксимант
Паде [N−1/N ]f (z), N ∈ N, функцiї f(z) = Eρ(z; ν), 0 < ρ < 1, ν > 0, та її найкращих
рацiональних апроксимант [N − 1/N ]?f (z) будуть справедливими нерiвностi:
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