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Критерiй оборотностi схрещеного iзотопа квазiгрупи

Вiдомо, що iзотоп квазiгрупи також є квазiгрупою. Проте схрещений iзотоп квазi-
групи не завжди є квазiгрупою. Бiльше того, всi одностороннi квазiгрупи схрещено
iзотопнi мiж собою. Тому природнiм є питання про знаходження умов за яких схре-
щений iзотоп довiльного групоїда є квазiгрупою.

Нагадаємо, що операцiя f арностi n + 1 називається i-схрещено iзотопною типу
~ı := (i0, ..., ik) або схрещено iзотопною типу (m,~ı) до (n + 1)-арної операцiї g, якщо
im = i ∈ ~ı ⊆ {0, ..., n} i iснує вибiрка ~α := (α0, ..., αn, α) пiдстановок α0, ..., αn, α та
m-оборотна операцiя h арностi k + 1 множини Q такi що

f(x0, ..., xn) = α−1g(α0x0, ..., αi−1xi−1, αih(xi0 , ..., xik), αi+1xi+1, ..., αnxn) (1)

для всiх x0, ..., xn ∈ Q, де im = i. При цьому будемо писати f = g(~α, h), (~α, h) схрещена
iзотопiя типу (m,~ı) арностi k + 1. [1, 2]

Нехай ~ı = (i1, ..., ik) — довiльна пiдпослiдовнiсть послiдовностi (0, ..., n) i нехай
m — довiльне число iз {0, ..., k}, im = i. Тодi двi операцiї g i h, що визначенi на Q,
арностi n + 1 i k + 1 вiдповiдно називаються ортогональними типу (m,~ı ), якщо для
будь-якого j = ip ∈~ı, j 6= i кожна iз систем рiвнянь

{
h(ai0 , ..., aim−1 , x, aim+1 , ..., aip−1 , y, aip+1 , ..., aik) = a,

g(a0, ..., ai−1, x, ai+1, ..., aj−1, y, aj+1, ..., an) = b
(2)

при i < j та
{

h(ai0 , ..., aip−1 , y, aip+1 , ..., aim−1 , x, aim+1 , ..., aik) = a,

g(a0, ..., aj−1, y, aj+1, ..., ai−1, x, ai+1, ..., an) = b
(3)

при i > j, має єдиний розв’язок для всiх a0, ..., an, a, b ∈ Q.

Теорема. Схрещений iзотоп f = g(~ε, h) типу (m,~ı ) операцiї g є квазiгрупою,
тобто оборотний, тодi i тiльки тодi, коли операцiя g є j-оборотною для всiх j 6∈~ı
та g ортогональна типу (m, ~ı ) до операцiї h.
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