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Про вiдображення в парi нормованих просторiв
та концепцiю їх ω-напiвнеперервностi знизу.

Добре вiдомим фактом класичної теорiї варiацiйного числення є тiсний зв’язок
мiж властивiстю напiвнеперервностi знизу(н.н.з.) функцiй f : X → R, де X – нормо-
ваний простiр(н.п.), та замкнутiстю їх надграфiкiв.[1] Проте у випадку, коли f є вiд-
ображенням з н.п. X в частково впорядкований за деяким конусом н.п. Y , аналогiч-
ний результат є хибним.

Метою даної роботи є дослiдження топологiчних властивостей вiдображень, якi
дiють в парi н.п. X та Y . Вважається, що Y є топологiчно двоїстим простором до
сепарабельного банахового простору V , i на Y задано частковий порядок, який по-
роджено загостреним конусом (з можливо пустою внутрiшнiстю). Показано, що ви-
значальними для вiдображень f : X → Y є властивостi їх надграфiкiв в добутку
сильної топологiї X та ∗-слабкої топологiї простору Y ( надалi τ -топологiя на X×Y ).
Це дозволило видiлити клас ω-н.н.з. вiдображень, для яких має мiсце наступний
результат:

Теорема 1 Нехай C є ∗-слабко замкненим, загостреним, мiнiедральним конусом,
який задає частковий порядок в Y . Надграфiк вiдображення f є τ -замкненим в X×Y
тодi i тiльки тодi, коли f є ω-н.н.з. на X.

Дослiджено властивостi ω-н.н.з. вiдображень f : X → Y та наведено їх порiв-
няння з класичними властивостями н.н.з. та квазi-н.н.з. вiдображень. Встановлено,
що поняття ω-н.н.з. є промiжним мiж означеними вище класами вiдображень. Отри-
мано достатнi умови, за яких вiдображення є ω-н.н.з. як в точцi так i на множинi.
Наводяться численнi приклади вiдображень в парах нескiнченновимiрних просторiв,
якi iлюструють суттєву вiдмiннiсть запропонованого поняття н.н.з. вiд уже iснуючих
понять н.н.з. та його застосування до задач векторної оптимiзацiї.
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