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Ïóñòü B � âîëüòåððîâ äèññèïàòèâíûé îïåðàòîð, äåéñòâóþùèé â ñåïàðàáåëüíîì
ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå H, òî åñòü ((ImB)h, h) > 0, h ∈ H. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî
KerB = {0} è rank (ImB) = n <∞. ×åðåç Qn îáîçíà÷àåòñÿ êëàññ îïåðàòîðîâ âèäà

Kh := B∗h+
n∑

k=1

(h, fk)gk, h ∈ H,

ãäå gk � íåêîòîðûé áàçèñ ïîäïðîñòðàíñòâà (ImB)H, fk � ïðîèçâîëüíûå âåêòîðû
ïðîñòðàíñòâà H (1 6 k 6 n). Îïåðàòîðó K îòâå÷àåò öåëàÿ ìàòðèöà-ôóíêöèÿ Φ ñ
ýëåìåíòàìè

Φkj(z) = δjk − z((I − zB∗)−1gj, fk), 1 6 k, j 6 n

×åðåç Λ îáîçíà÷èì ìíîæåñòâî êîðíåé óðàâíåíèÿ det Φ(z) = 0 (ñ ó÷åòîì êðàòíîñòåé)
è ïîëîæèì

Λ± := Λ ∩ C±; Λ+ := {λ+
k }; Λ− := {λ−k }

Ïóñòü B+ (B−) � ïðîèçâåäåíèå Áëÿøêå â C+ (C−) ñ íóëÿìè íà ìíîæåñòâàõ Λ+ (Λ−)
ñîîòâåòñòâåííî, a � ýêñïîíåíöèàëüíûé òèï (I − zB)−1.
Òåîðåìà. Ïóñòü îïåðàòîð K ∈ Qn, ïðè÷åì Λ ∩ R = ∅. Åñëè âåñ Φ(x)Φ∗(x), x ∈ R
óäîâëåòâîðÿåò ìàòðè÷íîìó óñëîâèþ (A2) è èìåþò ìåñòî íåðàâåíñòâà

inf
Im z>0

{|B+(z)|+ |eiaz − 1|} > 0, inf
Im z<0

{|B−(z)|+ |e−iaz − 1|} > 0,

òî îïåðàòîðK ïîäîáåí îðòîãîíàëüíîé ñóììåK1⊕(−K2), ãäåK1, K2 � äèññèïàòèâíûå
îïåðàòîðû, ïðè÷åì rank (ImKi) 6 n, i = 1, 2.
Îòìåòèì, ÷òî ïðè íåêîòîðûõ äîïîëíèòåëüíûõ óñëîâèÿõ ñïðàâåäëèâî îáðàòíîå

óòâåðæäåíèå.


