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Аналоги теоремы Дини  
 

В данной работе рассмотрены функции ( ) YG:tf → , заданные на топологической груп-

пе G  со значениями в банаховой решетке Y . Сформулированы две теоремы, которые являются 

аналогами теоремы Дини о монотонных функциях [1]. Теорема Дини доказана для непрерыв-

ных функций, заданных на конечном отрезке [a;b] и не верна, например, на интервале 

( )∞+∞− ; . Сформулированная в работе теорема 1 распространяет теорему Дини на случай про-

извольных функций, заданных на произвольном топологическом пространстве, со значениями в 

банаховой решетке. Теорема 2 является аналогом теоремы Дини для почти периодических 

функций, заданных на топологической группе G  со значениями в банаховой решетке Y . 

Теорема 1. 

Пусть пространство Y является банаховой решеткой. Если монотонно возрастающая последова-

тельность функций ( ){ }∞
=1nn tf , ( ) YGtfn →:  сходится поточечно к функции ( )xf , 
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1,2,3n = ,.., выполняется равенство 0lim =nn
C , то последовательность функций ( ){ }∞

=1nn tf  схо-

дится равномерно. 

Теорема 2. 

Если последовательность { }∞
=1nn )t(f  почти периодических функций со значениями в банаховой 

решетке Y монотонна, например ( ) ( ),tftf 0 1nn +≤ ≤  Gt ∈ , и для любого t  последовательность 

{ }∞
=1nn )t(f  сходится к почти периодической функции ( )tf , )t(f)t(flim nn

=
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,  Gt ∈ , а также есть 

сходимость всех трансляций к трансляции предельной функции ,lim ( ) ( )s n sn
f t f t

∧ ∧
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= , то последо-

вательность { }∞
=1nn )t(f  равномерно сходится к ( )tf . 
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