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Ìîäóëè íàä ãðóïïîâûìè êîëüöàìè êîììóòàòèâíûõ íåòåðîâûõ

êîëåö

Â [1] áûëî ââåäåíî ïîíÿòèå öåíòðàëüíîé ðàçìåðíîñòè áåñêîíå÷íîìåðíîé ëèíåéíîé
ãðóïïû. Åñëè H - ïîäãðóïïà ãðóïïû GL(F, A), òî H åñòåñòâåííûì îáðàçîì äåé-
ñòâóåò íà ôàêòîð-ïðîñòðàíñòâå A/CA(H). Ðàçìåðíîñòü dimF (A/CA(H)) îáîçíà÷àåò-
ñÿ ÷åðåç centdimF (H). Ãîâîðÿò, ÷òî H èìååò êîíå÷íóþ öåíòðàëüíóþ ðàçìåðíîñòü,
åñëè centdimF (H) êîíå÷íà, è H èìååò áåñêîíå÷íóþ öåíòðàëüíóþ ðàçìåðíîñòü, åñëè
centdimF (H) áåñêîíå÷íà. Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ââåäåí àíàëîã ïîíÿòèÿ êîíå÷íîé öåí-
òðàëüíîé ðàçìåðíîñòè ïðèìåíèòåëüíî ê òåîðèè ìîäóëåé. Ïóñòü A - RG-ìîäóëü, R
- êîììóòàòèâíîå êîëüöî, G - ãðóïïà. Â ãðóïïå G ðàññìàòðèâàåòñÿ ìíîæåñòâî ïîä-
ãðóïï, êîöåíòðàëèçàòîðû êîòîðûõ â ìîäóëå A ÿâëÿþòñÿ íåòåðîâûìè R-ìîäóëÿìè.

Äàëåå èññëåäóåòñÿRG-ìîäóëü A â ñëó÷àå, êîãäàR - êîììóòàòèâíîå íåòåðîâî êîëü-
öî, CG(A) = 1, A/CA(G) íå ÿâëÿåòñÿ íåòåðîâûì R-ìîäóëåì. Ñèìâîëîì rp(G) îáîçíà-
÷åí ñåêöèîííûé p-ðàíã ãðóïïû G â ñëó÷àå, êîãäà p - ïðîñòîå ÷èñëî, è 0-ðàíã ãðóïïû
G â ñëó÷àå, êîãäà p = 0. Äîêàçàíû ñëåäóþùèå òåîðåìû.

Òåîðåìà 1.ÏóñòüA -RG-ìîäóëü,G - ðàçðåøèìàÿ ãðóïïà, è ðàíã rp(G) áåñêîíå÷åí
äëÿ íåêîòîðîãî p ≥ 0. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî äëÿ êàæäîé ñîáñòâåííîé ïîäãðóïïû M
ãðóïïû G, òàêîé, ÷òî rp(M) áåñêîíå÷åí, êîöåíòðàëèçàòîð ïîäãðóïïû M â A ÿâëÿåòñÿ
íåòåðîâûì R-ìîäóëåì. Òîãäà G îáëàäàåò ðÿäîì íîðìàëüíûõ ïîäãðóïï H ≤ N ≤
G, òàêèõ, ÷òî ïîäãðóïïà H àáåëåâà, ôàêòîð-ãðóïïà N/H íèëüïîòåíòíà, à ôàêòîð-
ãðóïïà G/N èçîìîðôíà Cq∞ äëÿ íåêîòîðîãî ïðîñòîãî ÷èñëà q.

Òåîðåìà 2. Ïóñòü A - RGìîäóëü, G - ðàçðåøèìàÿ ãðóïïà áåñêîíå÷íîãî àáåëå-
âà ñåêöèîííîãî ðàíãà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî êîöåíòðàëèçàòîð êàæäîé ñîáñòâåííîé ïîä-
ãðóïïû áåñêîíå÷íîãî àáåëåâà ñåêöèîííîãî ðàíãà â A ÿâëÿåòñÿ íåòåðîâûì R-ìîäóëåì.
Òîãäà G îáëàäàåò ðÿäîì íîðìàëüíûõ ïîäãðóïï H ≤ N ≤ G, òàêèõ, ÷òî ïîäãðóïïà H
àáåëåâà, ôàêòîð-ãðóïïà N/H íèëüïîòåíòíà, à ôàêòîð-ãðóïïà G/N èçîìîðôíà Cq∞

äëÿ íåêîòîðîãî ïðîñòîãî ÷èñëà q.
Òåîðåìà 3. Ïóñòü A - RGìîäóëü, G - ðàçðåøèìàÿ ãðóïïà áåñêîíå÷íîãî ñïåöè-

àëüíîãî ðàíãà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî êîöåíòðàëèçàòîð êàæäîé ñîáñòâåííîé ïîäãðóïïû
áåñêîíå÷íîãî ñïåöèàëüíîãî ðàíãà â A ÿâëÿåòñÿ íåòåðîâûì R-ìîäóëåì. Òîãäà G îá-
ëàäàåò ðÿäîì íîðìàëüíûõ ïîäãðóïï H ≤ N ≤ G, òàêèõ, ÷òî ïîäãðóïïà H àáåëåâà,
ôàêòîð-ãðóïïà N/H íèëüïîòåíòíà, à ôàêòîð-ãðóïïà G/N èçîìîðôíà Cq∞ äëÿ íåêî-
òîðîãî ïðîñòîãî ÷èñëà q.
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